Bai toan thuec té lién quan dén hinh hoc

A. Ngi dung kién thazc.

Bai toan thuc té lién quan dén hinh hoc thuong xoay quanh mot s noi dung nhu sau: Tinh toan dé
duong di dugc ngan nhat, tinh toan dé dién tich duoc 16n nhit, hay ciing c6 thé don gian 1 tinh dién tich
hozc thé tich caa mot vat. ..

Ta chi y mot s6 kién thirc sau:

1. Cong thec tinh chu vi, dién tich cia cac hinh, thé tich cia cac khai hinh.
e Hinh tam giac: Cho tam giac ABC duong cao AH, dat

a=BC,b=CA c=AB, h=AH. A
Chuvitamgiacla: P=a+b+c.
Dién tich tam giéc la:
1 1 :
S==ah==ab.sinC= —a)(p-b)(p-c).
Sah=3 Jp(p-a)(p-b)(p-c) o 1 c

. P
VoI p=—).
(véi p 5 )
e Hinh quat: Xét hinh quat OAB c6 ban kinh R, goc ¢ tam bang « (tinh theo

radian). B
Chu vi cua hinh quat la: P = 27R-% = P=aR.
2r .
Dién tich cua hinh quat 1a: S = 27zR2.2i < S=aR% A
T

e Hinh nén, khéi non:

Dién tich xuang quanh cua hinh nén c6 ban kinh dudng tron day bang r va e
c6 do dai duong sinh bang 1 1a: S, = zrl.

Dién tich toan phan cua hinh nén tron xoay bang dién tich xung quanh cua |
hinh non cong vei dign tich day cta hinh non: S = zrl + zr?.

Thé tich cua khdi non tron xoay ¢ ¢6 chiéu cao h va ban kinh day bang r

la: VvV = 17rr2h.
3

e Hinh try, khéi tru:
Dién tich xuang quanh caa hinh tru c6 ban kinh day bang r va c6 dudng sinh
bang | 1a: S, =2zrl.

Dién tich toan phan cua hinh try bang dién tich xung quanh cua hinh try d6

cong véi dién tich hai ddy cua hinh tru: Sy = 27rl + 2717,
The tich cta khoi tru ¢é chiéu cao h va c6 ban kinh day bang r 1a: V = zr?h. e e—
Chu y: Truong hop hinh lang try dang va khéi lang try ding (nhu hinh v&) U

thi h=1.
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Mit cau, khoi cau:
Mt cAu ban kinh R c6 dién tich 1a: S = 47R?,

Khdi cau ban kinh R ¢ thé tich la: V :gzst.

2. Céch tim gia tri lén nhdt, nhé nhdt ciza ham sé trén mét dean, khodng, nika doan, nira
khodng.

C6 I& day 1a mot bai toan kha quen thudc véi rat nhiéu ban doc, tac gia s& khdng nhac lai phuong

phap khao sat ham sb dé tim gia tri 16n nhat va nho nhat. Tac gia cung cip thém cho ban doc mét s6 cong
thurc sau:

Chohamsé y =ax? +bx+c, néu a>0 thi ham sé da cho dat gié tri nho nhat trén R khi x=—2£.
a
N ; s X e e oo : b
Chohamsé y =ax® +bx+c, néu a<0 thi ham so6 da cho dat gia tri lon nhattrén R khi x:—2—.
a
. N AM-GM 3 +b a+b)® . .
V6i a,b 1a cac sb thuc duong thi ta co: vJab < %:abs( +b) . bang thac xay ra khi
a=>h.
. AM-GM g 1+ a+b+c)® .
Véi a, b, c la cac so thuc duong thi ta co: JJabc < o+ :abcsw. bang thuc

xay rakhi a=b=c.
Phan chtrng minh xin dé lai cho ban doc.

3. Ung dung cia tich phan trong viéc tinh dién tich hinh phang, tinh thé tich cia khéi
tron xoay.

Néu ham s6 y = f(x) lién tuc trén doan [a;b] thi dién tich S cia hinh phang gisi han bai cac
duong: y=f(x),y=0,x=a,x=bla$s :ji|f(x)|dx.

Dién tich S cuaa hinh phang gisi han boi d6 ihi cac ham sé y = f(x), y = g(x) lién tuc trén doan
[a;b] va hai duong thing x=a, x=b 1a S = i| f (x)—g(x)|dx.

Cho ham s y = f(x) lién tuc trén [a;b]. Thé tich V cuia khdi tron xoay tao bsi hinh phang gii

han bai cac duong : y = f(x), y=0, x=a, x=Db, khi quay xung quanh truc hoanh dugc tinh theo
b
cong thirc : V =z [ £2(x)dx.

Thé tich V cua khéi tron xoay tao boi hinh phang gigi han bai cac duong : y = f (x), y = g(x),
(0< f(x)<g(x); f, g lién tuc trén doan [a;b]), x=a, x=b, khi quay xung quanh truc Ox duoc

b
tinh theo cong thirc : V =z [ g7 (x) — £7(x) Jdx.
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B. Vi du minh hoa.

Vidul M6t duong day dién duoc ndi tir nha may dién trén bo bién o vi tri A dén vi tri C trén mot hon
da0. Khoang céch ngan nhat tir C dén dét lién 1a doan BC c6 do dai 1 km, khoang céch tir A dén B 1a 4
km. Ngudi ta chon mot vi tri 1a diém S nam giira A va B dé méc duong day dién tir A dén S, roi tir S dén
C nhu hinh v& duéi dy. Chi phi mdi km day dién trén dét lién mat 3000USD, mdi km day dién dat ngam
dudi bién mat 5000USD. Hoi diém S phai cach diém A bao nhiéu km dé chi phi mic duong day dién 1a it
nhat.

C
B S 4
A. 3,25km. B. 1 km. C. 2km. D. 1,5km.
Lai giai
Giast AS=x,0<x<4=BS=4-x.
Téng chi phi méc duong day dién 1a: f () = 300X +500y1-+(4—X)?.
Bai toan tro thanh tim gid tri 16n nhat caa f (x) trén (0;4).
Cach 1: Ta co:
13
—(4-x) o |[*7%
f'(X) =0 <> 300+500 ——ZL—= =031+ (4-X)* =5(4-X) & (x-4)’ = — < :
1+ (4—x)? 16 |\, _19
4

So sanh vai didu kién ta cod x = % =3,25.

Dap an A.

Cach 2:

Taco: f(3,25)=1600; f(1)=1881,13883; f(2)=1718,033989; f (L 5)=1796,291202.

Nhu vay ta cling tim ra A 1a dap an.

Binh luan: Khéng it ban doc cho rang cach giai thir hai khong duoc khoa hoc va lam mat di vé
dep cua toan hoc. Quan diém cua tac gia vé Cach 1 va Céch 2 nhu sau:

e Cahai cach déu phai tim gia tri Ion nhat caa f(x) trén (0;4).

e Céch 1: Chlng ta giai quyét bang cach khao sat ham sé f(x) trén khoang (0;4) dé tim ra
gidtri ciax matai do f(x) dat gia tri 16n nhat; tiép theo, so sanh két qua tim duoc vai cac
dap an A, B, C, D dé tim ra cau tra 10i dung cho cau hoi.

e Céch 2: Sau khi 1ap duoc ham sé f(x) nhu Cach 1, tinh f(3,25), f (), f(2), f(L5); s
I6n nhat trong bén s6 tinh dugc s& 1a gid tri 16n nhat caa (). Tir d6, hién nhién, dé dang
tim ra cau tra 161 dang cho cau hoi.

e COthé thiy, & rang Cach 2 giup ta tim dap 4n nhanh hon cach 1. Su khéc biét gitra Cach 1
va Cach 2 néu trén nam & quan niém vé tinh hudng dit ra. Voi Cach 1, ta coi cac phwong
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an A, B, C, D chi | céc dir liéu dwa ra dé ddi chiéu; vsi Cach 2, ta coi cac phwong an
A, B, C, D la gia thiét caa tinh hudng dit ra.

e C0 I& nhitng bai tap tric nghiém c6 thé lam theo Céach 2 d6i phan 1a han ché cua viéc kiém
tra theo hinh thtc tric nghiém, tuy nhién trong qué trinh 1am bai thi mdi cau hoi da dugc
ngudi ra d& da ngdm 4n dinh khoang thoi gian 1am bai, do vay theo tac gia néu gap cau hoi
nay trong phong thi hoc sinh nén lam theo Cach 2.

Vi du 2. Mot cia s6 ¢ dang nhu hinh v&, bao gom: mét hinh chi nhat ghép véi nira hinh tron cé tam
nam trén canh hinh chix nhat. Biét rang chu vi cho phép cua cua sb 1a 4 m. Hoi dién tich 16n nhat cua cira
s6 1a bao nhiéu.

At------ o——---- +D
I
B C
A. imz. B. 8 m?. C. 2m? D. 8 2
4+ 1 441 4431
Lai giai
Goi d6 dai cua IAvaAB lalugt laavab (0<a,b<4).
Vi chu vi cta cira s6 bang 4m nén ta co: za+(2a+2b)=4 < b= 4_”—2_261 (1).
Dién tich cua cua s6 1a:
2 o 2
S(a):ﬂa +2a.4 78 zac>8(a):4a—2a2—7za ——{2+Z |a? +4a.
2 2 2 2
Bai toan tro thanh tim gid tri 16n nhat caa S(a) trén (0;4).
Cach 1:
o 4 8
Taco: S'(a)=0<=4-4a-ra=0<a= .Suyra: maxS(a)=S| — |= :
4+ 0<x<4 4+ ) 4+rm
Pap 4n B.
Cach 2:
Do S(a) la ham sb bac hai ¢ hé sé cua a® 4m nén no dat gia tri 16n nhat khi:
a:—;ca:i:maxS(a):S(iJ:L.
4+rw) 4A+r

2|:_(2+;z-j:| 4+7z' O<x<4
2
Dap an B.

Binh luan: Vi sao tai (1) ching ta khong biéu dién a theo b ma lai biéu dién b theo a? Pau d6 co
ban doc nghi rang viéc biéu dién a theo b hay biéu din b theo a thi cac budc 1am van vay va khdng anh
hudng dén qua trinh 1am bai. Liéu didu nay c6 ding? Cau tra 10i 1a khong? Ching ta biét ring cira gom
hai b phan (b6 phan hinh chir nhat va bo phan c6 dang nira duong tron), nhung ca hai bo phan nay khi
tinh dién tich déu phai tinh theo a. Nhu vay néu ching ta biéu dién a theo b thi viéc tinh toan s& phuc tap
hon khi biéu dién b theo a. Cong viéc tudang chimg nhu rat don gian nay nhung né c6 thé giup ich rat nhiéu
cho ban doc trong khi tinh toan.
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Vi du 3. C6 hai cay cot dung trén mat dat lan luot cao 1 m va 4 m, dinh cua hai ciy cot cach nhau 5 m.
Ngudi ta can chon mét vi tri trén miat dat (nam gitra hai chan cot) va giing day nbi dén hai dinh cot dé
trang tri nhu mo hinh bén duéi. Tinh d6 dai day ngin nhat.

A. \/Hm. B. «/ﬁm. D. 3\/§m.

Loi giai
Ké AF 1 BE = DE = AF =+/5° -3* =4,
bat DC=x,(0<x<4)=CE=4-x.
Do dai doan day can giang la:
f(X) =1+ X +\/16+(4—x)2

& F(X) =1+ X2 ++x> —8x+32.
Bai toan tro thanh tim gia tri nho nhat caa f (x) trén (0;4).
X X—4
+

N1+x2 x> —8x+32
Dung MTCT sir dung tinh niang nham nghiém ta tinh duoc:
f'(X) =0 <> x=0,8 = min f (x) = f(0,8) =/4L1.

Dép 4n A.

=0

Tacd: f'(X)=0<

Vi du 4. Mot man hinh ti vi hinh chit nhat cao 1,4 m dugc dat ¢ do cao 1,8 m so voi tam mat (tinh tir dau
mép dudi cia man hinh). Dé nhin rd nhét phai xac dinh vj tri diing sao cho gdc nhin 16n nhat (BOC 13
goc nhin). Hay xéac dinh d6 dai AO dé nhin duoc ré nhat.

C
Man
hinh
ti vi
B
|
1.8 1 Vi tri mit
B R 0~ -~~~
A. AO=2,4m. B. AO=2m. C. AO=2,6m. D. AO=3m.
Loi giai
bit: AO=x,(x>0)= OB =4/x*+3,24,0C =/x* +10,24. Ta co:
OB?+0C?-BC? x*+3,24+x*+10,24-1,96 x* 45,76
cos BOC = = = :
20B.OC 2X?+3,24.(x2 +10,24  \[x?+3,24.4/x? +10,24
Géc nhin BOC 16n nhét khi cos BOC bé nhit.
Cach 1:
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t+5,76 B t+5,76
Jt+3.24.t+10,24  \}t* +13,48t+331776
t+6,74
Jt? +13,48t +33,1776
t* +13,48t +33,1776

fiy=— o008 iy get=576.

(\,”’t2 113,48t + 33,1776)

Pit: t=x%t>0. Xét: f(t)=

Jt?+13,48t +33,1776 — (t+5,76)

Taco: f'(t)=

Suy ra cos BOC 16n nhat khi x =./5,76 =2, 4.

Dap an A.

Cach 2:

Ta sé& thir xem trong 4 dap an da cho dap an nao lam cos BOC nho nhat thi d6 1a dap an can tim.

x* +5,76
X2 +3,24.4[X? +10,24

F(2.4)= 2% _0,06; f(2)=0,9612260675: f(2,6)=0,960240166: f (3)=0,960240166.
25

bat: f(x)= . Taco:

Tir do suy ra A 1a dép an.

Vi du 5. Mdi trang gidy cua cudn sach giao khoa can dién tich 384 cm?. L¢é trén va I¢
duai 1a 3cm, 18 trai va I& phai 12 2 cm. Hay cho biét kich thudc t6i wu cua trang giay.
A. Dai 24 cm; rong 16 cm.
B. Dai 23,5 cm; rong 17 cm.
C. Dai 25 cm; rong 15,36 cm.
D. Dai 25,6 cm; rong 15 cm.

Loi giai
Trang gidy c6 kich thudc téi wu khi dién tich phan trinh bay noi dung 1a 16n nhat.

Goi chiéu dai cua trang gidy 1a x, (x >86), suy ra chiéu rong la 384
X

Dién tich dé trinh bay noi dung la: f(x) = (x—6).£ﬁ—4j = —4x—& +408.
X X

Ta cin tim gia trj 1on nhat cua f(x) véi x> 86.

Taco: f '(x):—4+23(2)4:> f'(xX)=0<= x=24.
X

Dép én A.

Vi du 6. (Pé minh hog lan 1 ky thi THPTQOG nam 2017) Cho mét tam nhdm hinh vudng canh 12 cm.
Nguoi ta ¢t ¢ bén goc cua tim nhom d6 bon hinh vudng bang nhau, mdi hinh vudng c6 canh bang x
(cm), roi gap tim nhém lai nhu hinh v& dudi ddy dé duoc mot cai hop khong nip. Tim x dé hop nhan
duoc c6 thé tich I6n nhat.

T T
] |

- —-——-—-- —— — 9
| |
| |
| |
| | |
| | t

- —b—————— —— — 4 A — ===
] | _-

A. X=6. B. x=3. C. x=2 D. x=4.

Lo giai
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Thé tich caa hop 1a: V (x) = x(12—-2x)?. Tacan tim x d&é V(x) dat gia tri I6n nhat voi 0< x <.
Cach 1:

Tacé: V(6) =0: V(3) =108: V(2) =128; V (4) = 64.

Suy ra C 1a dap an.

Céach 2:

Ta co: V(X) = 4x(x* —12x +36) = 4x> — 48x* +144x.
X=06

Suyra: V'(x) =0 < 12x* —96x+144=0 c{x— >

Ma V (6) =0; V(2) =128 nén x =2 thoa man d¢ bai.

bap an C.

Cach 3:

Theo bat dang thirc AM-GM ta c6:

o [2x+(6—x)+(6—x)

V(X)=2.2x(6-X)(6-X) < : }=2.64:128.

Ping thirc xay ra khi: 2x=6—-Xx<Xx=2,
bép an C.
Cach 4:
Str dung churc nang TABLE cua MTCT (fx-570ES PLUS) ta thuc hién nhu sau:
Budc 1: Nhan MODE chon chirc nang TABLE bang cach nhan sé 7.
Budc 2: Man hinh yéu cau nhap ham sé f (X) ban doc hdy nhap V (X) vao sau d6 nhan diu “=".
Budc 3: Man hinh hién “Start?” day 1a gia tri bat dau, bon doc nhan sb 1 sau d6 nhan dau “=". Man
hinh hién tiép “End?” day 1a gia trj két thlc, ban doc nhan sé 6 sau d6 nhan diu “=". Man hinh lai hién
tiép “Step?” day 1a khoang cach ma ban doc can chon dé dat khoang cach cho cac gié tri caa x, véi bai nay
ban doc nhan s6 1 sau d6 nhan du “=.
Budc 4: Man hinh hién 18n cho ta mét bang gém hai cot, cot bén tréi la gia tri cua x kém theo d6
la c4c gia tri twong Gng ctia V (X) & bén phai. Dua vao bang nay ban doc s& suy ra x =2 thi V(x) 16n nhat.
Dap an C.
Binh luan: Sau khi xem 4 cach giai trén dau d6 s& c6 ban doc cho riang cach giai thir nhat hosc
cach giai thar tu 1a nhanh chong va don gian nhat. Tuy nhién quan diém cua tac gia nhu sau:
e Céch giai thr nhat khdng phai bai nao ciing ap dung duoc.
e Céch giai thu tu khong hitu ich trong cac bai toan céac bién s 1a sb 1¢ (hay ban doc con goi
la s6 xau) vi gia tri cia f(x) trong bang c6 thé la 16n nhat (nho nhat) nhung chua han da
I6n nhat (nho nhat) trén mién ta dang xét. O vi du ndy cac gia tri cua x dua ra & cac phuong
an A, B, C, D la s6 nguyén nén ta méi c6 thé nhanh chong so sanh va d6i chiéu vai cac gia
tri trong may tinh.
e Theo tac gia cach giai thir ba 1a nhanh chong va khoa hoc nhét, bai lam ¢ trén tac gia da
giai chi tiét, tac gia da di tim gia tri Ion nhat caa V (x). Tuy nhién néu chi tim x dé V (x)
I6n nhit thi ta c6 thé tim dwoc ngay nhod viéc giai phwong trinh: 4x=12—2x hoic
2X =6—X, ca hai phuong trinh nay déu cho ta nghiém x = 2.
» Cau hoi: Tai sao tac gia lai tim dwoc mot trong hai phuong trinh 4x =12 —-2X hogc
2X=6-—x? Cau tra loi rat don gian, trong muc A (kién thac can nho) tac gia da
cung cap cho ban doc mot din xuat cua bat dang thiuc AM-GM d6 1a:

, AM-GM g h+¢ a+b+c)? . s
Taco: Jabc < 3 = abcg%, véi a, b, ¢ la cac so thyc duong.

Pang thuc xay ra khi a=b =c.
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Dan xuat cua bat dang thirc AM-GM trong phan tac gia dong khung rat manh déi
véi bai todn nay vi n6 chuyén trang thai lién kiét cua a, b, ¢ tir lién két nhan sang
lien két cong.
Tro lai v6i bai todn Ta can tim x dé V(x) = x(12—2x)? dat gia tri 16n nhat voi
0< x<6. Trong biéu thirc V (x) dang c6 cac lién két nhan cu thé 1a céc lién két
nhan cia x, 12—2x va 12 —2x, néu ta dung ngay AM-GM dé chuyén sang lién két
cong thi s& duoc téng:

AM -GM _ _ 8 _ 3
V(x) = X(12-2x)(12-2%) < ("*(12 ZX;+(12 Zx)j :[2433"] 15 rang
rang ta khong khtr duoc x. Tuy nhién néu ta chi nhan thém 4 vao thi moi chuyén s&
khéac:

3

V() =t axa2-2012-2x) < 1{4" +(12-2x)+(12- ZX)} _L510-128
4 4 3 4

dang thirc xay ra khi: 4x=12—-2x < x=2.

Nhu vay dé giai bai toan nay ban doc chi can giai phuong trinh 4x =12—2x hoic

2X =6—X la tim ran gay dap an. Viéc tim ra mot trong hai phuong trinh trén khong

khé vi nd chi 1a cac budce xac dinh diém roi don gian cua bat dang thirc AM-GM.

Cau hoi: Néu dé bai yéu cau tim gia tri lén nhat cua V (x) thi lidu viéc tinh toan c6

mdt thoi gian va gay sai lam khi tinh todn khéng, vi ddy cé s6 mii chwa ké kha ndng

s6 xdu? R rang viéc tim gia tri I6n nhat nhu & trén biéu thirc ¢ vé kha dai va c6 18

ciing 14 tré ngai nhat dinh cho mot s6 ban doc, dé giai quyét van dé nay (cach lam

nay chi dugc p dung cho hinh thuc thi tric nghiém) ban doc 1am nhu sau: Pau tién

ban doc x4c dinh diém roi dé tim x véi muc dich xac dinh xem x bang bao nhiéu thi

V (x) 16n nhét (gia str X = X,), sau d6 ban doc tinh V (x,) nhu vay 1a ban doc d4 tim

ra gia tri Ion nhat cua V (x).

Cu thé ta c6 thé tim gia trj 16n nhat caa V (X) trong vi duy trén nhu sau:

Budc 1: Giai phuong trinh 4x=12-2x tacd x=2.

Budéc 2: Tinh V(2) ta c6 ngay gié tri Ion nhat cua V (x) =128.

Vi du 7. Mot nguoi tho co khi vé bon nira duong tron trén tam nhém hinh vuéng canh 1 m, sau dé cat
thanh hinh bong hoa (phan t6 dam trong hinh v&). Hay tinh dién tich cua béng hoa cit duoc.

A. 0,56 m2.

B. 0,43 m?. C. 0,57 m?. D. 0,44 m.

Nhan xét: Dién tich cua ntra canh hoa s& bang dién tich cia mét phan tu duong

Lo giai

A

tron trur di dién tich tam gidc ABC (xem hinh vé bén).

1

Dién tich cua nira canh hoa la: %.3,14.0,52 —5.0,52 =0,07125 (m?).

Dién tich cua bong hoa cét dugc 1a: 0,07125.8=0,57 (m?).

Dap an C.
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Vi du 8. (Bé minh hog ky thi THPTQG nam 2017) Tir mot tim nhém hinh chir nhat c6 kich thudc
50 cm x 240 cm, ngudi ta 1am cac thung dung nudc hinh tru ¢é chiéu cao bang 50 cm, theo hai cach sau
(xem hinh minh hoa dudu day):

Céch 1: Go tam t6n ban dau thanh mat xung quanh caa thang.

Céch 2: Cit tim ton ban dau thanh hai tim bang nhau, roi gd mdi tim dé thanh mat xung quang cia mot
thung.

Ki hiéu V, la thé tich cta thung go dugc theo cach 1 va V, la tong thé tich cta hai thung go dugc theo

cach 2. Tinh ti sb ﬁ
V2

|
ol

A

<<

-1 B. -1 c. hop D. iy
2 v, v, v,

Lai giai
Goi ban kinh day cua thung go theo cach 1 Ia R, va ban kinh day cta thung duoc go theo cach 2

2 2
la R,. Taco: v, 0zR R

V, 250xR? 2R?’

2
Ma: 24O=27rR1=47zR2:>&=2:>i2=4.
RZ RZ
Suy ra: ﬁzfzz.
Vv, 2

bap an C.

Vi du 9. M6t cai mil bang vai ctiia nha 4o thuat véi kich thuéc nhu hinh v&. Hay tinh tong dién tich vai
can dé 1am cai mii d6 biét rang vanh mii hinh tron va ng mil hinh tru.

35cm
| 35cm R
A. 7007 cm?. B. 754,257 cm®.  C. 750,257 cm?.  D. 756,257 cm?®.
Loi giai

35-2.10

()ng mi 1a hinh tru voi chiéu cao h =30 cm, ban kinh day R= 7,5cm

Dién tich vai dé 1am éng mii la: S, = 27Rh+ 7R? = 27.7,5.30+ 7.7,5% =506, 257 (cm?).

Dién tich vai dé 1a vanh mii 1a: S, = 7z.17,5% — 2.7,5° = 2507 (cm?).
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Tong dién tich vai can dé 1a cai mii 1a: 506, 257z + 2507 = 756,257 (cm?).
bép an D.

Vi du 10. Nguoi ta gidng ludi dé nudi riéng mot loai ca trén mot goc ho. Biét rang ludi duoc gidng theo
mot dudng thang tir mot vi tri trén bo ngang dén maot vi tri trén bo doc va phai di qua mot céi coc da cam
san & vi tri A. Hoi dién nho nhét c6 thé giang 1a bao nhiéu, biét rang khoang céch tir coc dén bd ngang la
5 m va khoang céch tir coc dén bo doc 1a 12 m.

Bo
doc

Khu nudi
cd riéng

Bo ngang

A. 120 m% B. 156 m?. C. 238,008(3) m%  D. 283,003(8) m>.
Loi giai
Dit tén cac diém nhu hinh v&. Pat CJ =x, (x > 0).

Vi hai tam giac AJC va BKA 14 hai tam giac dong dang nén: é = % k=2
X
PR NP 1 60
Dién tich cua khu nudi ca la: S(x) ZE(X+5)' —+12
X
C
< S(X) :3(60+12x+@+60j<:> S(x) :6x+@+60
2 X X X
Tacé:S‘(x):0©6—@:0<:>x:5. J 12 §
X
Suy ra dién tich nho nhat c6 thé giang 1a: S(5) =120 (m?). ’
! K B

Dap an A.
Vi du 11. Mét khdi lap phuong c6 canh 1 m chtra ddy nude. Pat vao trong khoi ¢6 mét khoi non co dinh
tring véi tam mot mat caa lap phuong, day khdi non tiép xuc véi cac canh cua mat dbi dién. Tinh ti sb
thé tich cua luong nudc tran ra ngoai va luong nudc ban dau trong khdi hop.

1 o

Loi giai
Thé tich cua lwong nudc tran ra ngoai bang thé tich cua khdi non.
Thé tich ctia khdi non la: S, = %.1.7;0,52 &S, = %
Thé tich caa khoi lap phuong la: S, =1.1.1< S, =1.
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Do d6 ti s6 cAn tim 1a: i:1:1=£.
s, 127 12
Dap an A.

Vi du 12. M6t miéng nhdm hinh vudng canh 1,2 m dwoc ngudi tho ké luéi thanh 9 6 vudng nhé cé dién
tich bang nhau. Sau d6 tai vi tri diém Ava A' v& hai cung tron ban kinh 1,2 m; tai vi tri diém B va B' v&
hai cung tron ban kinh 0,8 m; tai vi tri diém C va C"' v& hai cung tron ban kinh 0,4 m. Ngudi nay cit dugc
hai canh hoa (quan sat mot canh hoa duoc to6 dam trong hinh). Hay tinh dién tich phan ton ding dé tao ra
mot canh hoa.

A

A. 0,3648 m?. B. 0,3637 m?. C. 0,2347 m2. D. 0,2147 m?.
Loi giai
Téng dién tich cua hai canh hoa bang hai lan dién tich cua phan t6 dam  a B

trong hinh vé.

Do d6 dién tich caa mot cach hoa bang dién tich cua phan t6 dam trong
hinh ve.

Suy ra dién tich cuaa canh hoa la:

2 2
S _ 7[.1,2 —ll, 22 _ 7['0’4 _1.0’42 20,3648 (mz)-
4 2 4 2

Dép én A.

Al

Vi du 13. Bac nong dan lam mat hang rao trong rau hinh chit nhat c¢é chiéu dai song song véi bd tudng.
Bac chi lam ba mat vi mat thi tu bac tan dung ludn bo twong. Bac du tinh s& dung 180 m ludi sat dé lam
nén toan bo hang rao d6. Hoi dién tich 16n nhét béac ¢ thé rao la bao nhiéu.

Khu tréng rau

A. 3600 m°. B. 4000 m?. C. 8100 m°. D. 4050 m°.

Loi giai
Goi x 1a chiéu dai canh song song véi b tudng, y 1a chiéu dai canh vudng goc véi bd tudng. Theo
bairataco: x+2y=180< x=180-2y.
Dién tich cua khu trdng rau 1a: S = x.y = (180—2y).y.

_ 2
Taco: S =%.2y.(180—2y)s%.(2y+1840 2Y)" ., s < 4050,
Piang thuc xay ra khi: 2y =180—2y < y =45(m).
Dap an D.
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Vi du 14. Tir mot miéng ton ¢6 hinh dang 14 nira dudng tron ban kinh 1 m, nguoi ta cat ra mot hinh chir
nhét (phan to6 dam trong hinh v&). Hoi c6 thé cit duoc miéng ton cd dién tich 16n nhét 1a bao nhiéu.

A. 0,8 m2 B. 1m? C. 1,6 m° D. 2m>.
Loi giai
Pat: AB=x,(0<x<1). Suy ra: BD=20B =21-x°. A

Dién tich cua hinh chir nhat 1a: f (x) = 2xy1— x2.

Taco: f?(x)=4x*.(1-x%). X
Piat: y=x%,(0<y<1). Xét: g(y)=4y(d—y)=-4y*+4y. D 0 B
Ta cd f(x) 16n nhat khi g(y) 16n nhat, ma g(y) l6n nhit khi:

y:—ﬁ:%. Suyra f(x) Ion nhat khi x:gjmaxf(x)z f(?}zl.
Pép an B.

Vi du 15. Mot hop khdng nap duoc lam tir mot tim bia cac tong. Hop c6 day 1a mét hinh vudng canh x
(cm), duong cao 1a h (cm) va cd thé tich 12 500 cm®. Tim x sao cho dién tich caa manh bia cac tong 1a nho
nhét.

hgm
ihcm
X cm —
A. 5¢cm. B. 10 cm. C. 15cm.
Loi giai

Ta c6 thé tich caa cai hop 1a: V = x2.h.

Do hop ¢ thé tich bang 500 cm® nén ta c6: x*h=500=>h = ﬁ
X

Tong dién tich cua tim bia cac tong la: S(x) = x* + 4xh = S(X) = X 20
X

Bai toan tré thanh tim gi tri nho nhat ciia S(x) = x? +@ trén (0;-+o0).
X

AM -GM
Ta co: S(x):x2+@+@ > 33fx2.@.@ = S(x) >300.
X X X X

Pang thuc xay ra khi: x* = 100 . x-10 (cm).
X

Dap an B.

Vi du 16. (Pé thi thir nghiém ky thi THPTOG nam 2017) Ong An ¢6 méot manh vudn hinh elip c6 do dai
truc 16n bang 16 m va do dai truc bé bang 10 m. Ong mudn trdng hoa trén mot manh dat rong 8 m va nhan
truc bé cua elip 1am tryc ddi xtmg nhu hinh v&. Biét kinh phi trong hoa 1a 100000 dong/ 1 m?. Hoi 6ng
An cin bao nhiéu tién dé tréng hoa trén manh dat do (s tién dwgc 1am tron dén hang nghin).
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8m

A. 7862000 dong.  B. 7653000 ddng.  C. 7128000 ddng.  D. 7826000 dong.

Loi giai
X2 yZ
Chon hé truc toa d6 nhu hinh v&. Ta ¢6 phuong trinh duong elip la: o1 + P =1.
Phan dudng cong phia trén tryc Ox c6 phuong trinh 1a: y A
X2
=5/1-—. 5
e AT
7 \ 4 XZ [
Suy ra dién tich manh dét trong hoa la; S = 2. j 5 1—adx. \j\o j/s X
-4
Sir dung MTCT ta tinh duoc 2S =76,5289182 (m?).

Suy ra sé tién dé trén manh dat nay la:

25.100000 = 7652891,82 (dong).
Do 1am tron dén hang nghin nén sé tién 1a 7653000 dong.
Pap 4n B.

Vi du 17. Tir tdm nhém hinh chit nhat c¢6 cung kich thudc 50 cm x120 cm, ngudi tho mudn lam mot céi
thing hinh tru bang cach go tim ton thanh mat xung quanh caa cai thung (day cua thung duoc cat bo sung
tir mot miéng ton khac). C6 hai cach go sau dy (quan sat hinh v& minh hoa):

Céch 1: G0 sao cho cai thing c6 chiéu cao 50 cm.

Cach 2: G0 sao cho cai thing c6 chiéu cao 120 cm.

Goi V, la thé tich cua thung néu go theo cach 1, V, la thé tich caa thing néu go theo cach 2. Két luan nao

sau day la dung.
TN
N
—_
N
AV, =V, B. V|, <V,. C. V,>V,. D. V1=%V2.
Loi giai
60

Bén kinh d4y cua thing néu go theo cach 1 1a: 27R, =120 < R, = —.
T
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2
Thé tich cua thung néu go theo cach 1 1a: V, = zRh, = 7[(@) 50189000
T T
I TN SN . \ 25
Ban kinh ddy cua thung néu go theo cach 2 la: 27R, =50 & R, =—.
T
- 25’
Thé tich caa thung néu go theo cach 2 1a: V, = zRZ.h, = 7[(—] .120 = 75000.
T

Suyra: 'V, >V,.
Dap an C.
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C. Bai tdp dé nghi.

Bai 1.

Bai 2.

Bai 3.

Bai 4.

Mot soi day cd chiéu dai 6m dugc chia thanh hai phan. Mot phan dugc udn thanh hinh tam giéc
déu va mot phan dugc udn thanh hinh vuéng. Hoi d6 dai canh cia hinh tam gidc déu bing bao
nhiéu dé tong dién tich hai hinh thu duoc la nho nhat.

! !
VAN

363 48-12+3 —54+7243
; B ——— m; C. ———— m; D ——————— m.
13 13 13
Bac ndng dan lam mot hang rao trong rau hinh chit nhat ¢é chiéu dai song song véi bo tuong.
Bac chi 1am ba mat vi mat thi tu bac tan dung ludn b tuong. Bac du tinh s& ding 200m ludi sat

dé 1am nén toan bo hang rao d6. Hoi dién tich 16n nhét béac c6 thé rao 1a bao nhiéu.

54243
A 22N g
11

Khu tréng rau

A. 1500 m?; B. 10000 m’; C. 2500 m?%; D. 5000 m’.

Ban Hoa di tir nha & vi tri A dén trudng tai vi tri C phai di qua cau tir A d&én B rdi tir B dén truong.
Tréan 1 vira qua cay cau bi ngap nuéc, do d6 ban Hoa phai di bang thuyén tir nha dén vi tri D nao
do6 trén doan BC véi van téc 4 km/h sau d6 di bo véi van téc 5 km/h dén C. Biét do dai
AB =3km, BC =5km. Hoi mudn nhat miy gio ban Hoa phai xuat phat tir nha dé c6 mit &
truong 10c 7 h 30 phat sang Kip vao hoc.

A. 6 h 03 phut; B. 6 h 16 phut; C. 5h 30 phat; D. 5h 45 phat.

Ngudi ta lip dat duong day dién ndi tir diém A trén bo AC dén diém B trén mot hon dao; khoang
cach ngin nhat tir B ¢én AC bang 3 km, khoang cach tir A &én C 1a 12 km. Chi phi lap dat mdi
km day dién dudi nudc 1a 100 triéu déng, con trén bo 12 80 triéu dong. Hoi phai chon diém S trén
bd AC céch A bao nhiéu dé chi phi mic day dién tir A dén S roi tir S dén B 1 thap nhat.

A. 4 km; B. 8 km; C. 6 km; D. 10 km.
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Bai 5.

Bai 6.

Bai 7.

Bai 8.

Hai vi tri A va B cach nhau 615 m va ciing nam vé maot phia bo séng. Khoang céch tir A va tir B
dén bo séng lan luot 1 118 m va 487 m. Mot nguoi di tir A dén bo song dé lay nuéc mang vé B.
Poan dudng ngan nhit ma ngudi d6 co thé di 1a bao nhiéu (lam tron dén chir sé thap phan tha
nhat).

B
615m
A 487m
118m
Song
A. 569,5 m; B. 671,4m,; C. 779,8 m; D. 741,2 m.

C6 hai chiéc coc cao 10 m va 30 m lan luot dt tai hai vi tri A, B. Biét khoang cach giita hai coc
bang 24 m. Ngudi ta chon mot céi chdt & vi tri M trén miat dat nam giira hai chan cot dé giing
gidy ndi dén hai dinh C va D cta coc nhu hinh v&. Hoi ta phai dat chét ¢ vi tri nao dé tong do dai
cua hai soi day d6 1a ngan nhat.

D
C 30m
10m
A M B
A. AM =6 m, BM =18 m; B. AM =7m, BM =17 m;
C. AM =4m,BM =20m; D. AM =12m,BM =12m.

T mot manh gidy hinh vudng canh 4 cm, ngudi ta gap n6 thanh 4 phan déu nhau rdi dyung 1én
thanh mot hinh lang tru tr giac déu nhu hinh vé&. Hoi thé tich cua lang try nay |a bao nhiéu.

T
|
I
I
I
I
I
I
I
I
I
I
|
I
i

I I
I I
I I
I I
I I
| |
I I
I I
| |
| |
| |
| |
I I
l l

A. 4cm?; B. 16 cm?; C. gcme’; D. %Cme'.
Mot nguoi linh dic cong thuc hién boi luyén tap tir vi tri A trén bo bién
dén mot cai thuyén dang neo dau & vi tri C trén bién. Sau khi boi duoc
1,25 km do khat nuéc ngudi nay da boi vao vi tri E trén by dé udng
nuée réi méi tir E boi dén C. Hay tinh xem ngudi linh ny phai boi it
nhat bao nhiéu km. Biét ring khoang cach tir A dén C 14 6,25 km va
khoang cach ngan nhat tir C vao b 12 5 km.

A. 35 km. B. V29 ++2 km.
C. V36 +5 km. D. % an.
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Bai 9.

Bai 10.

Bai 11.

Bai 12.

Bai 13.

D6 nudc vao mot chiée thung hinh tru ¢6 ban kinh day 20 cm. Nghiéng thung sao cho mit nudc
cham vao miéng céc va day cc nhu hinh vé thi mét nudc tao véi day cdc mot goc 45°. Hoi thé
tich caa thung la bao nhiéu cm?.

A. 160007. B. 12000~. C. 8000~. D. 6000.
Tinh thé tich caa mot chi tiét may trong hinh biét rang mit cit duoc cit theo phuong vudng goc
Véi truc thang dung.

A. 507 cm®, B. 607z cm?®. C. 80z cm?. D. 90z cm?.

Nguoi ta gap mot miéng bia hinh chit nhat c6 kich thuéc 60 cmx20 cm nhu hinh v& dé ghép
thanh mét chiéc hop hinh hop déng (hai day trén va dudi duoc cat tir miéng ton khac dé ghép
vao). Tinh dién tich toan phan caa hop khi thé tich cua hop 16n nhat.

|
l
20 l
l
|

| |
[ [
[ [
[ [
[ [ b - -
[ [
| |
[ [
1 1

A. 1450 cm?. B. 1200 cm?. C. 2150 cm?®, D. 1650 cm?.
Mot bong dén huynh quang dai 120 cm, dwong kinh cua duong tron day 1a 2 cm
duogc dat khit vao mot 6ng gidy cang dang hinh hop chit nhat (xem hinh vg).
Tinh dién tich phan gidy cing dung dé l1am hop (hop ho hai dau va khong tinh

1&, mép). E
A. 96 cm?. B. 960 cm?. Fa
C. 9600 cm?. D. 96000 cm?. ]

Mot ngudi tho can tién mot khéi nhya hinh cau dac c6 ban kinh
R=1dm thanh mot khéi hinh tru dic. Hoi c6 thé tién ra khoi
hinh tru dac c6 thé tich 16n nhat 1 bao nhiéu?

AV =@ dmd.

B. V :# dm3.

C. VvV =@ dmd.
27
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Bai 14. Mot hop sira Ong Tho do cong ty Vinamilk san xuat cd thé tich 1a 293 ml. Hoi phai san xuat day
hop co dudng kinh bang bao nhiéu cm (lam tron dén chit s6 thap phan thir hai) thi trong lugng
cua vo hop 1a nhe nhét. Biét rang vo hop duoc 1am tir cing mét hop kim c¢6 d6 day nhu nhau tai

moi vi tri.
G
N i ‘/;l.;zvl‘!/
p
A. 7,20 cm; B. 6,32 cm; C. 7,36 cm; D. 6,10 cm.

Bai 15. Mot khdi gd hinh tru c6 ban kinh day r =1, chiéu cao bang 2. Ngudi ta khoét rong khdi gb bai
hai ntra hinh cau ma duong tron day cua khdi gd 1a duong tron 16n caa mdi nira hinh cau. Tinh ti
s6 thé tich phan con lai cua khéi gd va ca khdi go.

\
\
\
N
~
AN
L
.
’
’ .
;-
g
I

AL B. 2. c = p. 1.
3 3 2 4

Bai 16. Mot cai x0 bang inox c6 dang nhu hinh v&. Cac kich thudce (tinh cing don vi dai) cling dwoc cho
kem theo. Tinh di¢n tich xung quanh cua céi xo.

A. 1440r. B. 756r. C. 1323r. D. 486.
Bai 17. Tinh dién tich vai can c6 dé may mot cai mii co dang va kich thuéc (cung don vi do) duoc cho
bai hinh v& bén (khdng ké riém, mép).

A. 3507. B. 4007. C. 4507. D. 5007.
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Bai 18. M0t cai bon chira xiang gdm hai nira hinh cau va mét hinh tru (nhw hinh v&). Cac kich thuée duoc
ghi ciing don vi. Hay tinh thé tich cua bon chua.

A
36
v /,’/— ----------- \\\
18
2 5
A. 74%3. B. 74°.3° C. 7[.:—5. D. ﬁ.g—z.

Bai 19. Mot dung cu gom mot phan c6 dang hinh tru, phan con lai ¢6 dang hinh nén, cac kich thudc cho
trén hinh vé (don vi do 1a dm). Tinh xem thé tich caia khdi dung cu d6 1a bao nhiéu dm?.

\‘

16

A. 4907. B. 49007. C. 490007. D. 490000~.

Bai 20. Mot nguoi tho co khi v& bdn nira dudng tron trén tam nhdm hinh vudng canh 1,5 m. Sau d6 cit
thanh hinh béng hoa (phan t6 dam trong hinh v&). Hay tinh khéi lugng cua phan nhém bi cat bo
biét ring mdi m? nhdm c6 khdi lwong 10 kg.

A. 8,55 Kkg. B. 6,45 kg. C. 9,675 kg. D. 7,526 kg.
Bai 21. T mot tim t6n hinh chit nhat kich thuéc 40 cmx60 cm ngudi ta go thanh mat xung quanh cua
mét hinh tru c6 chiéu cao 40 cm. Tinh thé tich cua khéi tru do.

 —
A 144000 o o 36000 c 48000 o 12000
T T T T

Bai 22. Mot tim nhém hinh vudng canh 18 cm. Nguoi ta cit & bén goc ctua tim nhom dé bén hinh vudng
bang nhau, mdi hinh vudng cé canh bang x (cm), roi gap tim nhém lai nhu hinh vé dudi day dé
dugc mot cai hop khdng nap. Tim x dé hop nhan duoc cé thé tich 16n nhat.
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Bai 23.

Bai 24.

Bai 25.

*
I

I
¢

*

I

I
+
*t
I

I

I

-—o——————¢—9
-—0o——————9o—9

A. x=5. B. x=3. C. x=2. D. x=4.

T mot tim nhdm hinh chit nhat ¢ kich thudc 60 cm x 200 cm, ngudi ta lam cac thing dung

nudéc hinh tru ¢6 chiéu cao bang 50 cm, theo hai cach sau (xem hinh minh hoa dudu day):

Cach 1: GO tAm t6n ban dau thanh mit xung quanh cua thing.

Céch 2: Go tam t6n thanh bén mat xuang quanh cia hinh lang tru tr giac déu.

Ki hiéu V, la thé tich cta thung go dugc theo cach 1 va V, Ia thé tich thung go dugc theo cach

2 Tinhtisé k=L,
V

2

—_—
— .
A k=1. B. k=2, c k=2 D. k==
T T 4

M6t tam nhém hinh chit nhat c6 chiéu dai 12 cm va chiéu rong 8 cm. Nguoi ta cit ¢ bén goc cua
tam nhom d6 bén hinh vudng bang nhau, mdi hinh vudng canh bang x cm, rdi gap tam nhdm lai
nhu hinh v& dé dugc mot céi hop khong nap. Tim x dé hop nhan duogc o thé tich Ion nhat.

A % B % c % D. %

MGt thing ruou vo gd ¢d ban kinh day 1a 30 cm, ban kinh 16n nhat & than thing 1a 40 cm. Chiéu
cao cua thung ruou 1a 1 m. Hay tinh xem thung rugu nay chira dwgc bao nhiéu lit ruou (lam tron
dén chir s6 thap phan tht hai). Biét rang canh bén héng cua thung ruou ¢6 hinh dang cua parabol.

& )

A 15329z . 502xr ., 3057 4067

lit. B. — lit. C. lit. D. — lit.
3 3
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Bai 26. Mot miéng nhdm hinh vudng canh 2,1 m dugce ngudi tho ké ludi thanh 9 6 vudng nho c6 dién
tich bang nhau. Sau d6 tai vi tri diém A va A' vé& c4c cung tron ban kinh 2,1 m; tai vi tri diém B
va B' v& c4c cung tron ban kinh 1,4 m; tai vi tri diém C va C' v& céc cung tron ban kinh 0,7 m.
Nguoi nay cit duoc hai canh hoa (quan sat mot canh hoa duoc to dam trong hinh). Hay tinh khéi
lwong caa phan t6n bi cit bo, biét raing mdi m? ton c6 khdi lugng 10 kg.
A

A. 11,172 Kkg. B. 22,344 kg. C. 21,756 kg. D. 32,928 kg.
Bai 27. Mot qua cau 16ng va hop dung caa nd cé kich thude dugc cho trong hinh vé. Hay tinh xem hop
d6 dung dugc bao nhiéu qua cau ldng.

A

50 cm

15cm
A. 26 qua. B. 27 qua. C. 28 qua. D. 29 qua.
Bai 28. Tur mot tim nhém hinh vudng canh 3 m ngudi ta lam cac thung dung nude hinh try ¢ chiéu
cao bang 3 m, theo hai c4ch sau (xem hinh minh hoa duéu day):
Céach 1: GO tAm t6n ban dau thanh mat xung quanh cuaa thing.
Céch 2: Cat tam ton ban dau thanh ba tim bang nhau, roi gd mdi tim d6 thanh mit xung quang
cta mét thung.
Ki hiéu V, la thé tich caa thung go dugc theo cach 1 va V, 1a tong thé tich cta hai thung go duoc

, . .V,
theo cach 2. Tinh ti so —.
2

L
>
A Gl B. -1 c. by p. -3
Vv, 2 v, v, v,

Bai 29. Nguoi ta mubn lam mot chiéc thang hinh tru tir mot miéng nhém co chu vi 120 cm (quan sét
hinh minh hoa). Hay cho biét manh t6n c¢6 kich thuéc nhu thé nao thi thé tich caa chiéc thung
I6n nhat. Biét rang chiéu cao cua thing bang chiéu rong caa miéng nhom.
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Bai 30.

Bai 31.

Bai 32.

Bai 33.

Bai 34.

A. Dai 35 cm, rong 25 cm. B. Dai 40 cm, rong 20 cm.

C. Dai 50 cm, rong 10 cm. D. Ca A, B, C déu sai.

M6t hinh chir nhat c6 dién tich bang 100 cm?. Héi kich thuéc caa nd bang bao nhiéu dé chu vi
ctia né nho nhat.

A. 10cmx10cm. B. 20cmx5cm. C. 25cmx4cm. D. Déap an khac.

Mot 130 nong chia dat cho con trai dé ngudi con canh tac riéng, biét rang ngudi con s& duoc chon
miéng dét hinh chit nhat c6 chu vi 800 m. Hoi anh ta phai chon manh dat c¢6 kich thudc nhu thé
nao dé dién tich dat canh tac 1a 16n nhat.

A. 300mx100m. B. 250mx150m. C. 350 m x50 m. D. Ca A, B, C déu sai.

T mot tam ton hinh chit nhat kich thuéc 50 cm x100 em ngudi ta go thanh mat xung quanh caa

mat hinh tru c6 chiéu cao 50 cm. Tinh thé tich caa khdi tru do.

—
A 125000 o’ B 125000 et cC 48000 et D. 12000 emt’.
3T T T b

Mot cai mil bang vai cia nha 4o thuat véi kich thude nhu hinh v&. Hay tinh tong dién tich vai
can dé lam cai mii d6 biét rang vanh mil hinh tron, dng mii hinh try va mii duoc may hai 16p.

35cm

35cm

»
< |

A. 7007 cm?. B. 1512,57 cm?. C. 1500,57 cm?. D. 756,257 cm?.

Mot nhém hoc sinh dung 1éu khi di di ngoai bang cach gap doi tam bat hinh chix nhat cé chiéu
dai 12 m, chiéu rong 6 m (gap theo duong trong hinh minh hoa) sau d6 dung hai cai gay c6 chiéu
dai bang nhau chéng theo phuong thang dirng vao hai mép gap. Hay tinh xem khi dung chiéc
gay cd chiéu dai bang bao nhiéu thi khong gian trong Iéu la Ién nhat.

12m 12m 3m

bm F------——---------
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Bai 35.

Bai 36.

Bai 37.

Bai 38.

A. \/5 m. B. 1,5 m. C.1m. D. ﬂ m.

2
Mot tim nhoém hinh tron tdm O bén
kinh R dugc cét thanh hai miéng hinh
quat, sau d6 quan thanh hai hinh nén
s

(N,) va (N,). Goi V, vaV, lanluotla A 0
thé tich cua hai hinh nén dé. Tinh ti s6

k="t biét AOB=90°.

v, B
A k-2 |
B. k= /Y105
9
C. k=3.
D. k=3vi05
5

T mot miéng bia hinh tam gidc déu canh 2 ngudi ta gap thanh mot tir dién déu (quan sét hinh
vé& minh hoa). Tinh thé tich caa khéi tr dién gap duoc.

av-B gy vz p. v_33,
96 12 96 16

Dé tao mot md hinh kim ty thap Ai Cap, tir mot tim bia hinh vudng canh 5 dm, ngudi ta cit bo

bon tam giac can bang nhau c6 day 1a canh caa hinh vudng roi gap 1én sau d6 ghép lai dé thanh

mét hinh chdp tir gidc déu. Hoi canh day cia mo hinh bang bao nhiéu thi mé hinh c6 thé tich 16n

nhat.

A. %dm. B. §dm. C. %dm. D. 22 dm.

Vién phan viét biang c6 dang khéi try tron xoay duong kinh bang 1 cm, chiéu dai 6 cm. Ngudi ta
lam hop céc tong dwong phan dang hinh hop chir nhat ¢ kich thudc 6 cmx5cmx 6 cm. Mudn
xép 350 vién phan vao 12 hop, ta duoc két qua nao trong céac két qua sau day.

A. Vi du. B. Thiéu10vién. C. ThualOvién.  D. Thiéu5 vién.

Page | 23 Nguyén Ba Hoang_DT: 0936.407.353



Bai 39.

Bai 40.

Bai 41.

Bai 42.

Bai 43.

Bai 44.

Bai 45.

Bai 46.

Mot cde nudc hinh tru ¢6 chiéu cao 1a 12 cm, duong kinh day 1a 4 cm. Tha vao céc 4 vién bi ¢6
duong kinh 2 cm. Hoi nude dang cao cadch mép cbe bao nhiéu cm, biét rang lwong nudc trong
coc cao 10 cm so véi day coc.
A. 1 B. g C. 0,75. D. 0,25.

3 3
Mot kim tu thap & Ai Cap c6 dang hinh chop tir giac déu. Kim ty thap nay c6 chiéu cao 150 m,
canh day dai 220 m. Hay tinh di¢n tich xung quanh cua kim ty thap nay.
A. 2200/346 m?. B. 4400/346 m?. C. 2420000m®.  D. 1110/346 m®.
Trong maot cai hop hinh tru, nguoi ta bo vao hop vira khit ba qua bong Tennis, biét rang duong
kinh day ctia hop bang duong kinh cia qua bong Tennis. Goi S, la tong dién tich cua ba qua

bong, S, la dién tich xuang quanh cia cai hop. Tinh ti s6 dién tich i.

2
A. 1 B. 2. C. 5. D. 3.
Mot céi cbc hinh nén cut co duong kinh miéng cdc 1a 8 cm, dudng kinh day cdc 1a 6 cm., chiéu
cao ciia cde 1a 12 cm. Néu ding ce nay dé dong 10 lit nudc thi phai dong it nhat bao nhiéu lan.
A. 24 1an, B. 20 lan. C. 22 lan. D. 26 lan.
B6n ban An, Binh, Chi, Diing 1an luot ¢6 chiéu cao 1,6 m; 1,65 m; 1,7 m; 1,75 m. Ho mudn tham
gia mot tro choi diing thang trong qua bong hinh cau c6 thé tich 0,8z m?® va lan trén co. Hoi ban
nao khong di diéu kién tham gia choi.
A. Ban An. B. Ban An va ban Binh.
C. Ban Ding. D. Ban Chi va ban Ding.
Mot cong ty san suat bong tennis mudn thiét ké mot hop lam bang giay cimg dé dung 4 qua bong
tennis ¢ ban kinh bang r, hop dung cd dang hinh hop chix nhat theo hai cach sau:
Céch 1: Mdi hop dung duoc 4 qua bong tennis dat doc thanh bén 16p, day 1a hinh vudng canh 2r.
Céch 2: M&i hop dung 4 qua bong tennis duoc xép thanh mot 16p, day cua hop 1a hinh vudng
canh bang 4r.

Goi S,, S, theo thu tu 1a dién tich toan phan caa hop theo cach 1 va cach 2. Tinh ti s6 %
2

A § B. 1 C. 2. D. g

9 3
Dé lam mot cai mil sinh nhat tir miéng giay hinh tron ban kinh 20 cm ngudi ta cat bo phan hinh
quat OAB sao cho gdc & tdm bang 75° . Sau d6 dan phan hinh quat 16n con lai sao cho A=B dé

lam cai mi. Hoi thé tich cua cai mil 1a bao nhiéu cm?®.

B
A
A 3125./551r g 80007 c 451252152 1000+/37
' 648 3 ' 648 ' ' 3

Mot ngudi tho pha khéi thach cao vao nuéc tao thanh mot hdn hop c6 thé tich 330 cm®, sau d6
d6 vao khudn dé dtc thanh nhirng vién phan hinh tru c6 ban kinh day 0,5 cm va chiéu cao 6 cm.
Hoi ngudi tho ndy cd thé duc duoc téi da bao nhiéu vién phan.

A. 50 vién. B. 70 vién. C. 24 vién. D. 23 vién.
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Bai 47.

Bai 48.

Bai 49.

Bai 50.

Bai 51.

Mot thung dung nudce, c¢d duong kinh day 1a 12,24 cm. Muc nudc trong thung cao 4,56 cm. Mot
vién bi kim loai hinh ciu duoc tha vao thiing thi muc nudc dang Ién st véi diém cao nhat caa
vién bi. Ban kinh cua vién bi gan vai gia tri ndo nhat trong cac gia tri sau day, biét ring duong
Kinh cta vién bi khéng vuot qua 6 cm.

A. 2,59 cm. B. 2,45 cm. C. 2,86 cm. D. 2,68 cm.

Mot céi ly c6 dang hinh nén nhu hinh v&. Ngudi ta d6 mét lugng nudc vao ly sao cho chiéu cao

r M 1 = A 5 A N 7 b A . - oA A: 1A
luong nudc trong ly bang 3 chiéu cao ctaa phan hinh non. Hai néu bit kin mién ly roi 1on nguoc

ly 1&n thi ti 18 chiéu cao cia nudc va caa phan hinh nén bang bao nhiéu.

3_”5. B L c. i D. 3_326.
6 9 3

Nguoi thg 1am mot bé ca hai ngan khong nip véi thé tich 1,296 m3. Nguoi tho nay cat cac tim

kinh ghép lai mot bé ca dang hinh hop chit nhat véi ba kich thudc a, b, ¢ nhu hinh v&. Hoi nguoi

tho phai thiét ké cac kich thuéc a, b, ¢ béng bao nhiéu mét dé dd tdn kinh nhét. Gia thiét réng do

day cua kinh khong dang ké.

A

a=3,6 a=24 a=18 a=12
A. {b=0,6. B. <b=0,9. C. sb=12. D. <b=12.
c=0,6 c=0,6 c=0,6 c=0,9

Mot cai gau mic nude hinh nén ¢6 ban kinh day 1a 1,5 dm va d6 dai dwong sinh la 4 dm. Hoi
phai mc it nhat bao nhiéu luot dé d6 day mot cai thang co thé tich 240 lit.

A. 28 luot. B. 27 luot. C. 26 luot. D. 25 luot.

Ngudi ta cit mot miéng tém hinh tron ra lam ba miéng hinh quat bang nhau. Sau d6 quéan va go
ba miéng ton thanh ba hinh nén. Tinh géc ¢ dinh caa hinh non.

A. 120° B. 60°. C. 2arcsin%. D. 2arcsin%.
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Bai 52. Mot tim nhém hinh chit nhat ABCD c6 AD = 60cm. Ta gap tim nhdm theo hai canh MN va PQ
vao trong dén khi AB va CD trung nhau nhu hinh v& dé duoc mot lang tru khuyét hai day. Tim X
dé thé tich khéi lang tru 16n nhat.

60 cm

0

>
S LT
1
~
<

s
[ ]
e =
e "
[ ]
()
=
1
]
]
<
]
1
]
N

A. x=20cm. B. x=30cm. C. x=45cm. D. x=40cm.

Bai 53. Cat bo phan hinh quat OAB (phan t6 ¢am trong hinh v&) tir mot miéng bia cac téng hinh tron tam
O ban kinh R rdi dan hai ban kinh OA va OB cua hinh quat lai v6i nhau dé dugc mét dung cu
hinh nén. Goi x 1a géc ¢ tam cua hinh quat dung 1am dung cu nay. Tim x dé khéi nén c6 thé tich

I&n nhét.
& G
B
A 0
A. X=¥ﬂ'. B. X=¥ﬂ'. C. X=¥7z. D. X=¥ﬂ'.

Bai 54. Chu caa mot nha hang muébn lam tudng rao bao quanh 600 m? dat dé 1am bai d6 xe. Ba canh cua
khu dét s& dugc rao bang maot loai thép véi chi phi 14000 dong mot mét, riéng mit thir tu do tiép
giap véi mat bén cia nha hang nén duoc xay bang tudng gach xi ming véi chi phi 1a 28 000 ddng
mdi mét. Biét rang cong vao cia khu db xe 12 5 m.Tim chu vi cta khu dat sao cho chi phi nguyén
liéu bo ra 12 it nhat, biét rang khu dat rao dugc ¢ dang hinh chit nhat

A. 75m. B. 100 m. C. 125m. D. 150 m.

Bai 55. Mot nguoi lay mot dai ruy bang dai 160 cm boc quanh mét hop qua hinh tru. Khi boc qua ngudi
nay dung 40 cm cua dai ruy bang dé thit no trén nip hop nhu hinh v&. Hoi dung chiéc day nay
c6 thé boc duoc hop qua cé thé tich 16n nhat 1a bao nhiéu.
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Bai 56.

A. 40007z cm?. B. 1000z cm®.
C. 2000z cm®. D. 1600z cm?.
Ngudi ta phai cra mot than cay hinh tru c6 duong kinh 1 m, chiéu dai 8 m dé duoc mot cay xa
hinh khéi chit nhat nhu hinh v&. Hoi thé tich 16n nhét cua khdi gd sau khi cua xong 13 bao nhiéu.

A. 4msd B. 22 m®, C. 42 m3. D. 8 mS.

Bai 57. Thanh phd dinh xay cy cau bic ngang con séng dai 500m, biét rang ngudi ta dinh xay cau c6 10

Bai 58.

nhip cau hinh dang parabol,mdi nhip cach nhau 40m, biét 2 bén dau cau va giita mdi nhip ndi
ngudi ta xay 1 chan try rong 5m. Bé day va bé rong cia nhip cau khong doi 1a 20 cm (mit cit ciua
mét nhip cau duoc md phong nhu hinh v&). Hoi lwong bé tong dé xay cac nhip cau 14 bao nhiéu
(lam tron dén hang don vi).

20cm

’_
, T T 5
--—;——b- 40m -<—q—+
> - e >
A. 20 mé, B. 50 m®. C. 40 ms. D. 100 mS.

MGt hinh nén ¢6 chiéu cao gap 3 lan ban kinh day ctiia nd. Mot hinh try néi tiép trong hinh nén
A et b a Liz oy e oA e s 16
da cho. Hay tinh dién tich xuang quanh caa hinh non, biét rang khoi tru c6 thé tich la Eﬂ' dm3

va chiéu cao cua né bang duong kinh day cta dudng tron.

A S, = 9\/;_0” dm?, B. S, =410z dm?
C. S, =4 dm?. D. §,=2r dm?.
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Bai 59.

Bai 60.

Bai 61.

Bai 62.

Nguoi ta khau ghép cac manh da hinh luc gidc déu mau trang va ngi giac déu mau den dé tao
thanh qua bong nhu hinh vé&. Hoi ¢6 bao nhiéu manh da mdi loai.

A. 12 manh da hinh ngi giac, 20 manh da hinh luc giac.
B. 20 manh da hinh ngii giac, 20 manh da hinh lyc giéc.
C. 10 manh da hinh ngii giac, 20 manh da hinh lyc giéc.
D. 12 manh da hinh ngii giac, 24 manh da hinh luc giéc.
Mot khéi gach hinh 1ap phuong khong thim nude ¢ canh bang 2 dugce dit vao trong mot céi
ph&u hinh ndn tron xoay chira day nude theo cach nhu sau: Mot canh cua vién gach nam trén mat
nuéc (nam trén duong kinh cua mat nay); cac dinh con lai nam trén mat non; tm cua vién gach
nam trén truc cua hinh nén. Tinh thé tich nudc con lai ndm trong phéu (1am tron dén chir s6 thap

phan tha hai).
" >

A. 22,27. B. 22,30. C. 23,10. D. 20,64.

Ngudi ta xdy mot bon chira nude dang khdi ¢d chiéu dai, chiéu rong, chiéu cao caa khdi hop do
lan luot 125 m, 1 m, 2 m. Biét rang bon chi xay hai vach va mdi vach c6 do day 10 dm nhu hinh
v&. Tinh xem bdn chua dugc bao nhiéu lit nudce.

1dm
1dr !
- //- ———————————————— Sooo
// im
5m
A. 8820 lit. B. 8802 lit. C. 8800 lit. D. 8825 lit.

Cho khéi lap phuong ABCD.A'B'C'D" c6 thé tich bang 1. Mot
hinh nén c6 tdm dwong tron day trung voi tdm caa hinh vuéng
ABCD, dong thoi cac diém A, B', C', D' nam trén duong sinh
cua hinh nén. Thé tich nho nhat cua khdi nén néu trén 1a bao nhiéu.

A. —r.

D. DPap an khac.
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Bai 63. Tir tim nhom hinh vudng canh 6 dm. Nguoi ta mudn cit mot hinh thang (phan t6 dam trong hinh
v&). Timtong x+y dé dién tich hinh thang cit duoc nhé nhat.

A 2cm E B
X cm
H 3cm
F

D c vyem C

A 7. B. 5. C. % D. 42.

Bai 64. Cho mét to gidy hinh chit nhat vai chidu dai 12 cm va chiéu rong 8 cm. Gap goc bén phai cua to
gidy sao cho sau khi gap, dinh caa goc d6 cham day dudi nhu hinh v&. Goi do dai nép gap lay
thi gia tri nho nhat cua y 1a bao nhiéu.

A. 37 B. 3./5. C. 643. D. 642.

Bai 65. Mot miéng bia hinh tron ¢ ban kinh 20 cm. Trén bién ctua miéng bia ta x4c dinh 8 diém A, B, C,
D, E, F, G, H theo th tu chia dudng tron thanh 8 phan bang nhau. Cét bo theo cac nét lién va
gap lai theo cac nét dut tao thanh mot cai hop khdng nap. Thé tich caa hop gip duoc.

F D

1000(2-7 a- 22 a000( 22

A . B. .
NV 7

C. 4000(2-2)\/4-2V2. D. 4000( 2—ﬁ)3.

Bai 66. Mot chau nudc hinh ban cau bang nhém ban kinh R =10 cm. Ban du luong nudc trong chau c6
chiéu cao (tinh tir day chau dén mat nudc) 13 h=4cm, nguoi ta bo vao chau mat vién bi hinh
cau bang kim loai thi mat nuge dang 1&n pha kin vién bi. Biét rang thé tich caa khdi chom cau

tinh theo cong thirc V = zh? (R —2} hay tinh ban kinh cia vién bi (1am tron dén hang don vi).

-

A. 2cm. B. 4 cm. C. 7cm. D. 10cm
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Bai 67. Nguoi tho gdm nam mot cai chum tir mot khéi dat hinh cau ban kinh 5 dm bang cach cét bo hai
chom cau dbi dién nhau. Hay tinh thé tich cua cai chum biét rang chiéu cao caa n6 1a 60 cm.
A. 414,48 lit. B. 128,74 lit. C. 104,(6) lit. D. 135,02 lit.

Bai 68. Nguoi ta mudn treo mot bong dén & phia trén va chinh gitra cuia mét cai ban c¢é ban kinh bang

J2 m sao cho mép ban nhan duoc nhidu 4nh sang nhat. Biét ring cuong do sang C ciia bong

R s A sin
dén dugc biéu thi bai cong thuc C = cTa (trong d6 « la goc tao boi tia sdng té1 mép ban va
mat ban, ¢ 1a hing sé ti 1& phu thudc vao ngudn sang, | 1a khoang cach tir bong dén téi mép ban).
Hoi phai treo bong dén cach mat ban bao nhiéu mét.
A 1m. B. 1,2m. C.15m. D. 2m.

Bai 69. Mot miéng bia hinh chir nhat ¢6 chiéu dai 50 cm, chiéu rong 20 cm. Ngudi ta chia miéng bia
thanh ba phan nhu hinh v& dé khi gap lai thu dwoc mét hinh lang tru ding c6 chiéu cao bang
chiéu rong cia miéng bia. Hoi dién tich xuang quang cia ling tru gip duoc 1a bao nhiéu.

' ’ N
—
A. 1500 cm?. B. 2000 cm?. C. 1000 cm?, D. 500 cm?.

Bai 70. Ngudi ta xép 7 vién bi ¢ ciing ban kinh r vao maot cai lo hinh try sao cho tat ca cac vién bi déu
dugc tiép xUc voi day, vién bi nam chinh gita tiép xuc véi 6 vién bi xung quanh va mdi vién bi
xung quanh va mdi vién bi xung quanh déu tiép xtc voi cac duong sinh cua lo hinh try. Hay tinh
dién tich cua day lo.

A. 167r°. B. 18zr2. C. 9xr’. D. 367zr?.

Bai 71. Mot gia dinh can xay dung mot hé ga (khdng nap) dang hinh hop chit nhat c6 thé tich 3 (m®). Ti
s6 giira chiéu cao caa hd (h) va chiéu rong cua day (y) bang 4. Tim chiéu dai caa day (x) dé tén
it vat liéu xay hd ga nhat.

:
A
X//
3 4
A. 2 m. B. 1,5m. C. 3 m. D. 25m.

Bai 72. T mot tim bia cang hinh vuéng canh a, ngudi ta cit bon géc bén hinh vudng
bang nhau réi gap lai tao thanh mot hinh hop khéng nap. Tim canh caa hinh - .
vuong bi cat dé thé tich hinh hop Ién nhat.

A 2 B. 2. c. 2 p. &
2 8 3 6

Bai 73. Tur tim nhém hinh vudng canh 200 cm, cat mot tam nhém hinh tam giac vudng c6 téng canh
huyén va mét canh goc vudng bang 120 cm. Dé miéng nhém cit duoc o dién tich 16n nhat thi
canh huyén ciia miéng nhém do6 c6 d6 dai bang bao nhiéu.
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Bai 74.

Bai 75.

Bai 76.

Bai 77.

Bai 78.

Bai 79.

A. 40 cm. B. 40\/5 cm. C. 80 cm. D. 402 cm.

Dé do chiéu cao tir mat dat dén dinh cot co caa mot Ky dai trusc Ngo Mén (Pai Noi — Hué),
ngudi ta cim hai coc bang nhau MA va NB cao 1,5 mét so voi mat dat. Hai coc nay song song,
cach nhau 10 mét va thiang hang so vai tim cot cd (xem hinh v& minh hoa). it giac ké dung tai
A va B dé nham dén dinh cot co, ngudi ta do duoc cac goc lan luot 14 51°40'12" va 45°39" so
vé6i duong song song mat dat. Hay tinh chiéu cao cua cot cd (1am tron dén 0,01 m).

/ \ \\‘A \\\B
M N
A. 52,20 m. B. 52,29 m. C. 52,30 m. D. 52,31 m.

Ngudi ta mudn 1am mot con dudng tir dia diém A dén dia diém B & hai bén bd mot con séng, cac
s6 lidu duoc thé hién trén hinh v&, con dudng dugc lam theo dudng gap khic AMNB. Biét ring
chi phi xay dung 1 km duong bén bd co diém B gap 1,3 lan chi phi xay dung 1 km dudng bén
bo c6 diém A, chi phi 1am cau MN tai dia diém nao ciing nhu nhau. Hoi phai xay dung ciu tai
diém M cach diém H bao nhiéu (1am tron dén 0,001 km) dé chi phi 1am duong 1a nho nhét.

| H song |
~ / 4,1 km
— '
A
A. 1,758 km. B. 2,630 km. C. 2,360 km. D. Két qua khac.

Mot 6ng thép tron phi 21 theo tiéu chuan Lao c¢6 duong kinh trong 13 15 mm, do day 2 mm va
chiéu dai mdi dng 1a 6 m. Biét khdi luong riéng caa thép 1a 7800 kg/m?®. Hoi 10 tin thép nguyén
ligu lam duoc tdi da bao nhidu dng thép (Iam tron dén hang don vi) theo tiéu chuan trén.

A. 1998 éng. B. 2000 4ng. C. 2001 éng. D. 1999 éng.

Khi thiét ké vo lon sita bo hinh tru cac nha thiét ké ludn dat muc tiéu sao cho chi phi 1am vo lon
la nho nhat (dién tich toan phan nho nhat). Mudn thé tich cua lon sira bang V ma dién tich toan
phan cua lon sita nho nhat thi ban kinh cia day lon bang bao nhiéu.

A. R:,3/i. B. Rzi/\z. C. V:,/i. D. R:\/Y.
27 T 27 T

MGt lon sita hinh tru tron xoay c6 chiéu cao 10 cm va duong kinh ddy 6 cm. Nha san xuat mudn
tiét kiém chi phi san xuat vé lon ma khong 1am thay d6i thé tich caa lon sira d6 nén da ha chiéu
cao cua lon sita hinh tru tron xoay xubng con 8 cm. Tinh ban kinh day cua lon sita méi.

\/E B. sz/ﬁ cm. C. R:@ cm. D. R:@ cm.

A. R=—— cm.
2

Mot doi xay dung can hoan thién mot hé thdng cot tron ciaa mot ctira hang kinh doanh gom 10
cai cot. Truge khi hoan thién mai chiée cot 1a mot khbi bé tong hinh ling tru luc gidc déu cé canh
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Bai 80.

Bai 81.

Bai 82.

Bai 83.

20 cm; sau khi hoan thién bang cach trat thém vira tong hop vao xung quanh mdi cot 1a mot khéi
tru c6 duong kinh ddy bang 42 cm. Chiéu cao ctiia mdi cot trude va sau khi hoan thién bang 4 m.
Biét lugng xi ming can dung chiém 80% luong vira va cir mot bao xi ming 50 kg thi tuong
dwong véi 6400 cm® xi mang. Hoi can it nhat miy bao xi ming loai 50 kg dé hoan thién toan bo
hé thdng cot.
A. 25 bao. B. 18 bao. C. 28 bao. D. 22 bao.
M6t tim bia hinh vudng, ngudi ta cit bo & mdi goc cua tim bia mot hinh vudng c¢d canh 12 cm
roi gap lai thanh mot hinh hop chir nhat khong nap. Néu dung tich caa hop bang 4800 cm? thi
canh cua tAm bia d6 bang bao nhiéu.
A. 38cm. B. 36 cm. C. 4cm. D. 42 cm.
Mot khdi lap phuong c6 canh bing 1m. Nguoi ta son do tat ca cac mit cua khdi lap phuong roi
cit khdi lap phuong bing cac mat phang song song véi cac miat cua khéi 1ap phuong dé duoc
1000 khéi lap phuong ¢ canh 10 cm. Hoi cac khéi 1ap phuong thu dugc sau khi cit c6 bao nhiéu
khéi lap phuong dugc t6 do 2 trong s6 6 mit.
A. 64. B. 81. C. 100. D. 96.
Mot vién da c6 dang khdi chop tir giac déu vai tat ca cac canh bang nhau va bang a. Nguoi ta
cua vién da d6 theo mat phang song song véi mit day cia khdi chop dé chia vién da thanh hai
phan c6 thé tich bang nhau. Tinh dién tich thiét dién vién da bi cua boi mat phang noi trén.

a’ a’ a’ e s
A. ﬁ B. % C. % D. Két qua khéac.
M6t tim nhdn hinh chir nhat c6 kich thudc ax 2a. Ngudi ta cudn tim nhém thanh mét hinh try.
Néu hinh tru duoc tao thanh cé chiéu dai duong sinh bang 2a thi ban kinh déy 1a bao nhiéu:

a a a

A —. B. —. C.

— D. 2ra.
Vs 2 27
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D. Hwong dén, ddp dn.

Huéng dan.

.. . .. ) L s , . A~ ... 6-3X
Bai 1. Goi do dai canh hinh tam giac déu la x (x > 0), ta co canh hinh vuong la: 6-3 .

2 _ 2
Téng dién tich cua hai hinh la: S = X \E+ 6-3x :i[(9+4\/§) x? —36x+36}.
4 4 16
36 . 54—24J§_
2(9+443) 11
Bai 2. Goi chiéu dai va chiéu rong cta khu dat rao duoc lax vay (0 <y < x < 200).
Taco: x+2y=200<> x=200-2y.
Dién tich rao duoc 1a: f(y)=x.y=(200-2y).y =—2y* +200y.
Dién tich I6n nhét khi: y = —% — 50 = x =100 = max S = 5000.
Bai 3. Tasg& tinh xem ban Hoa can it nhat bao nhiéu thoi gian dé di tir A dén C.

Gia su CD:X,(O<X<5)DBD:5—X:>AD:\/33+(5—X)2.

S, khi x=—

1' 2 — —
Thoi gian Hoa di tir A dén C 1a: f(x) = X" -10x+34 +5 = f'(x)= X5 +l.
4 5 4x2-10x+34 5

Taco: f'(x)=0<>x=1. Ma f (1) =1,45. Nhu vay ban Hoa can it nhat 1 h 27 phut dé di
chuyén do d¢6 mudn nhat 6h03phat Hoa phai xuat phat.
Bai4. Giasit AS=x,(0<x<12)=>BS =/3 +(12-x)? =+/x? — 24x+153

S tién dé mic duong day dién 1a:  (x) = 80x +100y/x2 — 24x +153.
Taco: f(4)=1174,400375, f(8)=1140, f(6)=1150,820393, f(10)=1160,555123.
Suyra: x=8.
Bai5. Taco6: ED=AC =492
biat EF =x= FD =492—x.
Doan duong ma nguoi do6 phai di la:
f(X) = V/x? +118% + /(492 — x)* + 487"

& (X) =X +13924 ++/x2 —984x + 479233.
Ta co:

X X —492x

= + .
X2 +13924  /x? —984x+479233

Do do: f'(x)=0<=x= % Suy ra doan dudng ngan nhat co thé di 1a: f (%j =779,8.

f(x)

Bai6. Dit AM =x,(0< x < 24). Taco tong do dai hai soi day la:
f(X) = V10% + X + /307 + (24— x)?.
Ta co:
f (6) =834; f(7)=46,68843491; f(4) =229 =229 +10\13; f(12)=261+6+/29.
Suyra: AM =6m.
Bai7. V=114=4 (cmd).
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Bai 8.

Bai 9.

Bai 10.

Bai 11.

Bai 12.

Bai 13.

Bai 14.

HD: Gia st EF = x.

Suy ra quing dudng ma ngudi ndy phai boi 1a: S(x) =1, 25+ /1% + X2 +4/5% + (3 x)?.
HD: Do mit nudc tao véi mit day goc 45° nén chiéu cao cua hinh tru biang duwong kinh cua
day.

_107(5° -3?%)

V =80r.

Day hop 1a mot hinh binh hanh, thé tich caa hop 16n nhat khi dién tich day hop 16n nhat. Goi «

2 2
la mot géc cua mit day, ta co dién tich day 1a: S = xy.sina < (%) 1= (3—20j — 225,
Ding thic xay ra khi: x =y va mot goc caa hinh binh hanh biang 90°. Nhu vdy day cua hop 1a
hinh vuéng canh 15 cm.
Ta tinh duoc dién tich toan phan caa hop 1a 1650 cm?.
Dién tich cua phan gidy cing dé 1am hop chinh 1 dién tich xuang quanh cua hop nay.
Chu vi ctia day hop la: 2.4=8 (cm).
Dién tich gidy dé 1am hop 1a: S =8.12=96 (cm?).
Goi rvah lan luot 1a ban kinh va duong cao cua khéi hinh
tru tién duoc.

h) h?
Taco: r’+|— | =R?’ <o r?+—=1.
2 4
Thé tich caa khéi hinh tru tién duoc 1a; V = zr?h.
2

2
Suy ra: V :ﬂ(l_hIJh' nhu vay V 16n nhat khi (1—%jh

16N nhat.
TachGyrang 0<h<2R hay 0<h<2.

h? h®
xét f(h)=|1-— |he f(hy=h-—.
é ()( 4J@() 1

2
Ta co: f'(h)zO@l—%@h=¥.

D3 thiy f (h) 16n nhét khi h :% va khi d6 V :@ (dmd).

Tacéd: V =293 ml =293 cm?.

Goi ban kinh ctia day hop 1a R cm. Ta ¢6 chiéu cao cta hop 1a: h= 5
R

Dé hop sita c6 trong lugng vo hop nhe nhét thi dién tich toan phan ciia né phai nhé nhat.

Taco: S, =27R*+27Rh < S, =272R*+2zR. v

> &S, =27z'R2+ﬂ.
7R R

Theo bat dang thirc AM-GM ta co:

Sp = 27R? +%+% > 3‘3/27Z'R2.\é.% =35, 2 R272v2.

Ding thirc xay ra khi: 27R? _Y =R=3 v =d=2R= 2‘3/1.
R 2r 2w

, 293
Ap dung cho bai toan nay: d =23 =7,20 (cm).
p dung y «/2_3’14 (cm)
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Bai 15.

Bai 16.

Bai 17.

Bai 18.

Bai 19.
Bai 20.
Bai 21.

Bai 22.

Bai 23.

Bai 24.

Bai 25.

Bai 26.
Bai 27.

Bai 28.

Thé tich ban dau cta khéi gd 1a: V = zr*h=V = 7122 =2r.
Thé tich cta phan gd bi khoét di 1a: V, = ZE(% msﬂ oV, = % .

4,22

Thé tich can lai ciia khdi gd sau khi khoét 1a: V, =V -V, =27 —37 =37

2,
Ti s6 cin tinh 1a: Y2 =3 1

2 3
HD: Néu tp nguoc lai thi cai x6 ¢6 hinh nén cut, hiy tinh dién tich xung quanh cta né thong
qua di¢n tich cua hai hinh nén khac. S, = 7.12.(36 +108) — 7.9.108 = 756.

S= (;z.152 —7[.52)+7Z'.5.30 =3507.

V= %72’93 +79°.36 = 38887 = 4°.3° 7.

V =x7%7 +%7r72.9 =4907.
Xem vi du 7.

Goi ban kinh day cta khéi try 1a r ta c6: 27r =60=r = @
Vs

(cm?®).

2
Thé tich ctia khéi tru 1a: V = zr?" = ”(Qj A0 = 36000
n T
Taco: V =(18-2x)%.x :%(18—2x)(18—2x).4x §%18_2X+18_2X+4X _1

27 2
Diang thirc xay ra khi: 4x=18—2x <> x =3.
2]
Ta co: k:i:Az:i
S, [200) T
4
10-27

Thé tich cta hop 1a: V (x) = (12 —2x)(8 —2x).x. Thé tich hop 16n nhét khi x =

HD: Toa d¢ hod nhu hinh v&. Thé y
tich ciia thung rugu chinh 1a thé tich
ctia khdi tron xoay tao thanh khi
quay hinh thang cong gidi han béi

40

d6 thi ham s6 y = _ 1y +40, truc
250

Ox va hai duong thang

x=-50,X=50 (y; trong hinh v&
bén) xung quanh truc Ox.
Cong vi¢e tinh toan tiép theo xin dé lai cho ban doc.

Xem vi du 12.
.. 50-(9-15) 2 . 2 s .
Tacd: ——————==28,(3). Suy ra so lugng qua cau long dung duoc trong hop la 28 qua.
- v e oA £ Lk . 3 27
Goi R, 1a ban kinh day cua khoi tru thir nhat, ta c6: 27R, =3< R, = 2 =V, = s
T 7T
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Goi R, 1 ban kinh day caa khéi tru thir nhét, ta c6: 27R, =1< R, = zi =V, = 41.
T T

V,
Suyra: =3,
y V.

2

Bai 29. Goi chiéu dai la x thi chiéu rong 1a 60 —x. Ban kinh ddy R :21, chiéu cao h=60—x.
T

R 2
Suyra: V = 7zR*h = X607

A
Xét ham s6: f (x) = —x*+60x2, x e (0; 60).

x=0

x=40
Suy ra chiéu dai bang 40 cm, chiéu rong bang 20 cm.

Bai 30. Trong cac hinh chit nhat ¢6 cuing chu vi thi hinh vudng cé dién tich I6n nhat. Bai toan nay co
thé giai quyét nho bat dang thuc AM-GM hoic khao sat sy bién thién caa ham sé.

Bai 31. Goi hai canh ciia miéng dat 1a x, y. Tacd: x+ y =400 (m).

(x+y)> 400

4 4
Pang thic xay ra khi: x =y =200 (m).

Taco: f'(x)=0< —-3x*+120x=0 c{

Taco: xy < = 40000°.

Bai 32. Goi ban kinh cua céi thung lar ta c6: 2zr =100 <= r = @
T
2
Thé tich caa céi hop 1a: V = zrh = ﬂ(@] 50= 129000 3y
T

Bai 33. Xemvidu9.
Bai 34. Khong gian trong léu 16n nhat khi dién tich tam giac ABC
I6n nhat.
2

Taco: S,q: zlAB.AC.sin A:3—sin Aggsin 90° :g. A
2 2 2 2
Ding thic xay ra khi: ABC =90°.
33 32 C
N

Bai 35. Goi r, 1, lan luot 1a ban kinh d4y cta hinh non (N,), (N,).

Suy ra chiéu cao caa gay chdng Ia:

Ta co: B
3 3 1 1
San, =70 =ZyrR2 =3 =ZR; S.an, = 70| =ZnR2 =T, =ZR.
1 9 _, RV7
Suyra-_1:3slhl—”'r12\/R2_rlz:16R' 4 _ 3105

V. lsh apRP-f7 1 RVI5 5
3 16 4
Bai 36. Goi S l1a dinh cua khdi tir dién gip dugc, ABC la tam giac day, G la trong thm tam giac ABC.
Do ti dién gip duoc |2 ti dién déu nén SG L (ABC).

Taco: AG =§AB.sin60° = */g. Suy ra: SG =+/SA? — AG? = flz—g =§.

3
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Bai 37.

Bai 38.

Bai 39.

Bai 40.

Bai 41.

Bai 42.

Bai 43.
Bai 44.

Bai 45.

Page | 37

Thé tich cua tir dién gap duogc 1a: V = 1 ﬁﬁ = ﬁ
33 4 12
Goi d6 dai canh day ctia md hinh 1a x, chiéu cao caa md hinh Ia h. c
Tacd: x+2BC =52 = BC=5J§2_X. ///
X2 —102x+50 x> /50-1042x &
Suy ra: h=+/BC? — AB? = . s, AL
50—104/2x a

Thé tich cua mé hinh 1a: V(x)—% X2 5

Taco: V? (x)_— x* (25 5\/_x) V(x) 16n nhat khi V?(x) I6n nhét hay

f (X) = —542x° + 25x* 16n nhét.
x=0
x:Z\E'

MJi hop dung dugc 30 vién phan, suy ra 12 hop dung dugc 260 vién phan. Do d6 thiéu 10 vién
phan.

Ma f(X) =0 < —25{2x* +100x° =0 < { Suyra: X= 242 thoa man d& bai.

167

Thé tich cua bdn vién bi la: 4.(%.;;13] =g

Chiéu cao nuéc dang Ién 1a: 1%[ (7.2%) :g (cm). Nhu vAy nuéc s& cach mép céc % (cm).

Sy = 4(% 150% +1107 .220) = 4400+/346 (M?).

Tong dién tich ctua ba qua bong la: S, =3.47r% =127r2.
Dién tich xuang quanh cta céi hop la: S, = 2zr.6r =127r2,

S
Suyra; =+ =1.
y S

2
Thé tich cua cai cc la: V = %[;:.42.(12 +36) - 7.3.36 | = 464,72 (cm®).

Suy ra: V =0,46472 (lit). Do d6 néu ding coc nay dé dong 10 lit nudc thi phai dong it nhat 22
lan.

Ngudi choi chi du diéu kién tham gia khi c6 chiéu cao thap hon dudng kinh qua béng.

Taco: S, =2.(2r.2r)+4.(8r.2r) =72r% S, = 2.(4r.4r) + 4.(4r.2r) = 64r>.

S, 72r 9

S, 64’ 8

Suyra: —

, 360-75 _ 9507

Dién tich xuang quanh cua cai mii la: 7.20%

360 3
Suy ra: ﬁr.ZOZ&: r :%.
3 6
Chiéu cao cua cai mii 1a: h=,[20° - (QGSJ > ‘(2515.
2 Py
Thé tich cta cai mii la: V = zr*h = 72'(9—65j .5 215 = 451265482157['
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Bai 46. Thé tich cua 1 vién phan la: 7.0,5%.6=4,71 (cm°).
Ta co: 330 =70.4,71+0.3 nén c6 thé dic duoc tdi da 70 vién phan.
Bai 47. Goi chiéu cao myc nudc dang Ién 1a x (cm).

Ban kinh caa vién bi Ia: r = X*:' >
3
Vi phin nuéc dang Ién c6 thé tich bing thé tich vién bi nén: %ﬂ(x“" 56) — x76,12%

Str dyung tinh ndng nham nghiém cia MTCT ta tinh duoc: x =0,6176533847 = r ~ 0,59.
Bai 48. Goi r la ban kinh miéng ly, h la chiéu cao (phan hinh nén) cua ly.

Thé tich cua ly 1a: V = %.nrzh.

2
Thé tich ctia lugng nuée d6 vao la: V, = %7[(—) g =—.zr’h,

Thé tich con lai cua céc 1a: gﬁrzh (1).
Goi h—k Ia chiéu cao caa nuéc khi Gp nguoc lai.

2
Thé tich con lai cua cdc la: %n(gr) k (st dung tam giac dong dang) (2).

1 oh_26 5 _k_%26_h-k_3-%26
h 3 h 3

Tu () va(@)suyra: =zr>— =
(1) va (2) suy 3 e al”

Bai 49. Taco: abc=1,296.
Dién tich ciia phan kinh dung dé 1am bé cé la:

AM -GM 3
S=ab+2ac+3bc > 33/ab.2ac.3bc =336.a%0%% = @

a=18
, =2c
bang thuc xay ra khi: ab:2ac=3bc:>{ . =>b=12.
- c=0,6
Bai 50. Chiéu cao cua cai gau la: h= «/42 -1,5% = 55 (dm).

2

L 1, 5%@ =8,732573719 (dm?).

Thé tich cua céi gau 1a: V = 3
Suy ra can mdc it nhat 28 lan dé d6 day cai thung c6 thé tich 240 lit.
Bai 51. Dién tich xung quanh caa hinh nén la: S = zrl, matalai co: S = ”—IZ
Suy ra: zrl =7[—|2<:> r=|—.
3 3
Do do: Singz):l[:%: 20 = 2arcsin%.
Bai 52. Thé tich khdi lang tru I6n nhét khi dién tich day ctia nd 1on nhat.

Dién tich day cua lang tru l1&: S(X) = % (60— 2x).4/x* — (30— x)* = (30— X)+/60x —900.

Str dung MTCT ta tinh dugc: S'(x) =0 <> x=20.
Néu dé y mot chit ban doc s& thiy chi co dap an A thoa man vi cac dap an B, C, D 2x > 60.
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Bai 53.

Bai 54.

Bai 55.

Bai 56.

Goi r 1a ban kinh khéi ndn, h 1a chiéu cao cua khéi non. Khdng mat tinh tong quét ta co thé

xem R=1. Taco: h=vR>—r’ =+1-r2.
Do dién tich xuang quanh caa hinh nén ang dién tich phan hinh quat dem quan nén:

ERZ.L=7Z'I‘R<:>§=7Z'I’<:>I'=L.
27 2 27

2 2
Thé tich caa khdi non la: vV :lnrzh ZEE(LJ 1—(L] .
3 3 \ 27 27

bat: (2 j =v,(y>0). Xét ham sb: g(y) = y,/ -y, taco: g'(y)=+1-y- \/_y

2
Suyra: g'(y)=0<2(1-y)= yey=z2

2
Do do: (Lj :gzizﬁcx: Z%E.
27) 3 2z 3 3
Binh luan: Néu ban doc tinh theo R thi bai toan s& kho khin va phic tap hon rat nhiéu.
Goi d6 dai cua hang rao xay bang xi mang 1a x (x >5) va do dai hai hang rao vudng goc véi né

lay.

Vi dién tich khu dét rao dugc biang 600 m? nén: xy =600=y = 620

Do dai day thép dé 1am hang rao la: (x—5)+2y =x—5+2. %O: X+ @—5

Suy ra tong chi phi 1a: f(x) = (x @ —5j 14000 + X.28000 = 42000X + m —70000.
Theo bat dang thirc AM-GM ta c6: f(x) > 2\/42000x.m +5=1610000.

Ding thire xay ra khi: 42000x = m < x=20.

Suy ra chu vi ctia khu dét 1a: 2(x+ y) = 2. (20+%) 100 (m).

Goi x va y lan luot 1a ban kinh day va chiéu cao cua hinh try.
Dai day ruy bang khi da that no 1a: 160—40 =120 (cm).
Taco: (2x+Yy).4=120 < y=30—2x.

, X+ X+(30-2x)T

Thé tich cua hop qua la: V (x) = zx*(30—2x) = 7[xx.(30—2x)] < 7[.[ (27 )] :
<V (x) <10007.

Dang thic xay ra khi: x =30—2x <> x=10 (cm).

Goi chiéu dai va chiéu rong cua day khéi go 1an lugt 1a x va y.

Taco: X2 +y? =2r=x2+y> =1,

Thé tich ciia khbi gd 16n nhat khi dién tich day cua n6 Ion nhat, tic 12: xy 16n nhét.
X>+y? 1

Theo bét dang thirc AM-GM ta c6: xy < > 2

\E .

Diang thic xay ra khi: x=y -
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Bai 57.

Bai 58.

Bai 59.

Suy ra thé tich 16n nhat caa khdi gb sau khi cura xong 1a: V = %.8 =4 (md).

Chon hé truc toa do Oxy nhu hinh v&. Goi
parabol di qua diém 1 1a (P,) va c6 phuong

Yi

trinh: y =ax? +bx+x. Do (P) di qua gbc 20cm
toa do nén (R):y =ax® +bx. ' 2m
Sir dung tiép dit kien (P) di qua | vaAta 20m ] 20m A

0 T eer—— =
suy ra (Pl):yz—ix%rix_ e >< >< >

625 25 -~ 40m -~

Do do parabol phia dudi c6 phuong trinh

2 4 1

la (P):y=——-X+—X—=.

By ==X * 25 5
Khi d6 dién tich mdi nhip cau la S =2S, voi S, la phan dién tich gisi han boi cac parabol (P,)

va (P,) trong khoang (0; 25).

0,2 4 25 1

Suyra: S=2| || ——x*+—x |dx+ | =dx [|=9,9 (m?).

y { J[~gasX 2o [ 3 } ()

Thé tich caa mdi nhip cau la: V, =S.0,2=9,9.0,2=1,98 (m®).

Suy ra luong bé tong dé xay dung cac nhip cau la: 2.(1,98.10)=39,6 (m°®) (*).
Do lam tron dén hang don vi nén ta can 40 me.

Cha y: Tai (*) ching ta nhan 2 vi 1a ching ta phai xay dung ca hai bén cau.
Goi ban kinh day cua hinh nén Ia R, (R > 0). Suy ra chiéu cao cua

hinh nén 1a 3R chiéu cao cua hinh try 12 2R. H B A
Goi ban kinh cua hinh tru la r thi HB = %

., DC SD R
Taco: —=— =—

AH SH 3
X gt , A ;16 A . D C
Do thé tich cua khoi tru bang 3” nén ta co:
2
ﬂ(Ej .2R:§72'<:>R:2. S
3 9

Suy ra duong sinh cta hinh non 13: 1 =+SH2 + AH? =+/62 + 2% = 24/10.

Dién tich xuang quanh cua hinh non la: zRI = 7.2.2410 = 4107 (dm?).

Goi m 1a s manh da ngii giac, n 1a s6 manh da luc giac (dé cho thuan tién tac gia goi manh da
ngil giac 1a manh da den, manh da lyc giac 12 manh da trang).

S6 manh da cia qua bong 1a: M =m+n.

MJi manh da den tiép xUc véi 5 manh da tring nén sé duong khau ghép gitta cac manh da den
va c4c manh da tring 1a 5m (1).

MJ3i manh da tring tiép xtc voi 3 manh da den nén sé dudng khau ghép gitra cac manh da tring
va cac manh da den 1a 3n (2).

Tu (1) va(2)tacd: 5Sm=3n< m:%n.

A s 3 8
Suy ra s6 manh da ctaa qua bong la: m+n:€n+n:£.
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Bai 60.

Bai 61.
Bai 62.

Bai 63.

£ a o , . . .3 x: . N
So6 duong khau ghép gitra cAc manh da trang véi nhau la Ch Vi cir moi manh da trang nay lai

tiép xuc véi 3 manh da trang khac va mdi dudng khau ghép ta da ¢ém 2 lan.

Tong s6 duong khau ghép trén qua bong 1a: Sé dwong khau giza cac manh da cing mau + So
A e, L 3n 9n

dwong khau giiza cac manh da khac mau=3n +? =

S6 dinh cua tat ca cac manh da 12 5m hay 3n (bang téng tat ca cac dinh cia cac manh da den).

Theo cong thirc Euler ta c: Sé dinh + S6 mét = So canh + 2 nén ta co:

8—n:9—n+2<:>%n=2<:>n:20:>m:3'—520:12.

3N+
Goi R va h theo thir ty 1a ban kinh va chiéu cao cua cai phéu.

Thiét dién song song véi day phéu, qua tm ciia vién gach Ia hinh tron ban kinh R, = NE)

R _h=2_h-2_
Taco.R_ = R=+3 ().

Thiét dien song song véi day phéu, chira canh di dién vai canh nam trén déy phéu 1a hinh tron
€O ban kinh R, =1.

R, _ h—2«/§:> h—22

Taco: 2 R=1 (2).
R h h
. h—2 52446 .
Tir (1) va (2) suy ra: —B3=n=2Y2TY2 va R=23-1.
(1) va (2) suy 203 NG 5

Thé tich con lai trong phéu la: V =§77th—23 =22,217.

V =50.20.10—-10.20.1-49.20.1=8820 (lit).

Goi I latdm hinh vuéng ABCD, H la tdm cua hinh vuéng A'B'C'D"
, EF la duong sinh di qua A' nhu hinh v& bén.

Do hinh lap phuong c6 thé tich bang 1 nén ta c6: AA'=HI =1,

N7

A'H=Al =2, A
2

bat EH = x ta co:

X _AH _ x 2 _ */E(X”j(:r).

El Fl  x+1 2FI "2\ x

1 F

2 3
Thé tich khdi non Ia: %m’ZEI :gﬂ'[x—_'_lj (x+1):Z__(X+1) _
X

X2

(x+1)°

Xéthamsé f(x)=-"—, . Do @6 thé tich khéi nén
X

_ 2
trong d6 x>0 tacod f'(x) :w
X

dat gia tri nho nhat khi va chi khi x = 2. Thé tich khéi non khi d6 1a: %”
Dién tich hinh thang nhé nhat khi S =S, +Scer +Spey 10N Nhit.
Tacd: 2S =2x+3y+(6—x)(6—Yy) =xy—4x—3y+36 (1).

Ma hai tam gi4c AEH va CGF dong dang nén % = % = Xy =6 (2).

Thay (2) vao (1) ta co: 2S = 42—(4x+§j. 2 16 nhit khi 4x+28 nho nhit.
X X
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Bai 64.

Bai 65.

Bai 66.

Bai 67.

Suy ra: 4X=§:>X=¥:> y=2\j§:> x+y:¥_
X
Goi cac diém nhu hinh v&, ké PQ vudng goc véi CD.

Pé N cham day CQ thi MB > MC nén x > 4. A P__________,IB
Hai tam giac MNC va NPQ ddng dang nén ta co: y |
MN_NC_ x _NC_ x _¥-@-x :X
NP PQ PB 8 VX2 8 ' M
=y'= S D Q N C

X—4

Ta chil ¥ thém diéu kién PB < AB =12 = .y’ —X* <12 =18—6+/5 < x <18+ 6+/5.
Suy ra: 18—6ﬁ£x£8.

3

Xx=0
X=6

2 —
Xéthamsé f(x) = X tach: f (x) = 2x°(x 26)
X—4 (x—4)

Tasuyra: miny= 4/’ f(6) =64/3.

Goi O la thm caa miéng bia.Ta c6: AOB =45°,

Suy ra: AB = 2.A0.sin22,5° = 40, /% —20\2-+2.

2
BE = VAE? — AB? :\/402 —(2042—«/5) = 20y2+4/2.
Chiéu cao cuaa cai hop gap duoc la:

h:%(BE—AB)=10(J2+J§—J2—J§).
o h =10y 2442 + 22 — 22+ 2 A2—2 =10J4—242.

Thé tich ciia hop gap duoc 1a: V = AB%h = 4000(2—% )«/4—2@ .

Binh luan: Néu ban doc sir dung dinh Iy ham sé cos dé tinh AB thi s& don gian hon mét chuit.
Goi X 1a ban kinh vién bi. Didu kién: 0<2x <10 <0< x<5.

, f'(x)=0<:{

Thé tich cién bi Ia: V, :%ﬂxs.

Thé tich caa khdi nuéc hinh chém cau khi chua tha vién bi vao 1a:
V, = zh? R—E =167 10—ﬂ :ﬂ.

3 3 3

Thé tich caa khdi nuéc hinh chém cau khi tha vién bi vao 1a:

2 —
V, = 7(2x)? (R _gj _4nx(30-2%)
3 3
Ta c6 phuong trinh:
2 —
V, -V, =V, o 27X (?;0 2X) _ 415” - %ﬂx3 & 47xX? (30— 2%) — 4167 = 47X

<> 3x> —30x* +104 =0 (1).
Giai phuong trinh (1) dugc ba nghiém sau d6 so sanh voi diéu kién va lam tron dén hang don vi
ta dugc x=2.
Chon hé truc toa do Oxy nhu hinh v&.
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Thé tich caa cai chum 1a thé tich cua hinh gigi han bai dudng tron v,
¢6 phuong trinh y =+/25—x? va cac duong thang x = +3 khi quay
xung quanh truc Ox.

x Vv

Bai 68. Goi h la khoang cach tir bong dén dén mit ban.

T/

Suyra: V = nJ' (25— x?)dx =1327. &\
% ,:

.. h .
Ta co: smazl— va h?=1>-2.

Suy ra cudng do sang & mép ban la: C=C(h)=c ="
I (\/h2+2)
Taco: Cl)=—:CL2)=—=2° cas=—rC ce)=—2

= <.
(V3) (V3.44) (V425 (Ve)
Suy ra h=1 m thi cuong d6 séng & mép ban la Ié6n nhit.
Bai 69. HD: Dién tich xung quanh cua céi hop bang dién tich ciia miéng bia.
Bai 70. Ban kinh cuadaylola: R=r+2r =3r.
Dién tich cua day lo 1a: s = 7zR* = z(3r)* =9xr°.

Bai 71. Taco: D:4:>h=4y.
y

2

Do thé tich ctia hd ga 12 3 m® nén ta co: xyh=3= xy4y=3<:>x=4i.
y

Tong dién tich cua cac mat can xay la:

3 3 3 6 27
Xy+2xh+2yh=—"—y+2.—— 4y +2y4y=—+—+8y* =8y’ + —.
4y* 4y* 4y 'y 4y

AM -GM
Taco: 8y° +£ =8y’ +£+z > 33 8y2._7_z :9.
4y 8y 8y 8y 8y 2
Ping thic xay ra khi: 8y? TN y:§: x=2
8y 4 3
Bai 72. Goi x la d6 dai cia canh caa bén hinh vudng cit bo (0< x < %).
Thé tich cua céi hop la:

AM-GM l(a_2X+a_2x+4xJ3 2a°
27

\Y =(a—2x)(a—2x)x:%[(a—Zx)(a—Zx)Ax] < 3

Piang thic xay ra khi: a—2x =4x < x:%.

Bai 73. Goi x 1a do dai mot canh goc vubng (x > 0), thi d6 dai canh huyén 1a 120—x va do dai canh goc
vuong con lai 1a 14400 — 240x.

Dién tich cia miéng nhdm cét duoc 1a: f(X) = % X./14400 — 240x.

Taco: f(x)= %\/x2 (14400 — 240x) = leo /L20x.120x. (14400 — 240x).

Suyra f(x) Ion nhat khi 120x =14400 —240x <> x =40, do d6 canh huyén bang 80 cm thi dién
tich caa miéng nhém 1a 16n nhat.
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Bai 74. Goi H la giao diém caa AB vai tim cot co. Ta can

N C
tinh chiéu cao cua cot co tice la tinh HC. Mo
Xét tam giac ABCtacoé: C=A-B=6°10'12". \‘\\:\
Theo dinh ly ham sin trong tam giac ABC ta co: NN
AB _ AC _ ) _10sin45°39"
sinC sinB sin6°10'12" A B

S . N
Tac6: HC = AC.sinCAH = AC.sin51°49'12" ]
N

- HC = 10sin45°39"'.sin51°49'12 ~52.30 (m).
sin6°10'12"
Bai 75. Pat HM =x, (0<x<4,1). Suyra: AM =./x*+1,44, BN =[(4,1-x)?+2,25.
Goi a la s tién dé 1am 1 km duong bén bd co diém A. Khong mat tinh tong quét gia st a=1
thi s6 tién dé lam duwong 1a: f(x) =1./%¢ +1,44 +1,3./(4,1-x)? + 2, 25.
X __ 113 41-x .
JX2+1,44 J(8,1-x)? +2,25
Str dung MTCT ta tinh dugc f'(x) =0 khi x =~ 2,630356850 = X,.
Suyra: HM =2,630 (km).
Bai 76. Dién tich mat cat cua 6ng 1a: S = zR* —zr? vai r=0,0075 (m) va R=0,0095 (m).
Thé tich ciia phan thép tao nén mot dng la: V =6S (m®).
Khéi lugng mdi 6ng thép 1a: m=7800V (kg).

<

Taco: f'(xX)=

10000

Suy ra s6 6ng thép c6 thé tao ra tir 10 tan thép nguyén liéu 1a: a0y 2000 (6ng).

Bai 77. Tacé: S, =27R*+27Rh < S, =272R*+2zR. v

> &S, =27z'R2+ﬂ.
7R R

Theo bat dang thirc AM-GM ta co:

V V ; VV ey
Stp =27TR2+E+E233 ZERZEE :>Stp 233 27[\/2

Ding thic xay ra khi: 27R* = v =R= ‘3’1.
R 2

Bai 78. Thé tich cua lon sita 1a: V =10.73* =90z (cmd).

5

Ban kinh day cua lon sira méi la: 8.7R* =907 = R = (cm).

o8

Bai 79. Thé tich cua luong vira can trat thém vao méi cot la:
V= 400.{7;212 —6.(%.20.20.sin 60° ﬂ —138203,8062 (cm?).

Thé tich xi mang tuong &ng 1a: V '= (10V).80% =1105630, 449 (cm?®).

7 2 N N V A .
SO lugng bao xi mang can dung la: % =17,27547577, suy ra can dung 18 bao xi mang.

Bai 80. Dién tich cua day hop la: % =400 (cm?).

Suy ra canh cua day cua hop la: 20 (cm).
Canh cta tam bia hinh vuéng la: 20+2.12 =44 (cm).
Bai 81. S khdi lap phuong nhé duge son d6 2 trong s6 6 mat 1a: 8.12=96 (khdi).
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Bai 82. Goi (DEF) la thiét dién cat cua vién da. Ta co: Vsoer _ i S

S.ABC 2
suyra: 5D SE SF _1 (SDj:z@s_D:i,
SA'SB'SC 2 \SA) 2 SA 2 D F
_DE 1 a
DodozﬁzﬁjDE:%. A
Dé thiy DEF la tam giac déu nén:
Soer L & ingoe A3 B
23232 434
Bai83. Taco: 27R=a< R=—2.
27
Pap an.

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10
A D A B C A A D A C
11 12 13 14 15 16 17 18 19 20
D B A A A B B A A C
21 22 23 24 25 26 27 28 29 30
B B B A D C C D B A
31 32 33 34 35 36 37 38 39 40
D B C D D B D B B B
41 42 43 44 45 46 47 48 49 50
A C D A C B A D C A
51 52 53 54 55 56 57 58 59 60
D A B B B A C B A A
61 62 63 64 65 66 67 68 69 70
A A C C C A A A C C
71 72 73 74 75 76 77 78 79 80
C D C C B B A A B C
81 82 83
D D C
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