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Câu 1 (2,0 điểm).
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b) Một công ty muốn làm một đường ống dẫn dầu từ một kho ở vị trí A ở trên bờ biển đến một vị trí B trên một hòn đảo (xem hình minh họa). Vị trí B trên hòn đảo cách bờ biển 
[image: image5.wmf]6 km

, gọi C là điểm trên bờ biển sao cho 
[image: image6.wmf]BC

 vuông góc với bờ biển. Khoảng cách từ 
[image: image7.wmf]A

 đến 
[image: image8.wmf]C

 là 
[image: image9.wmf]9 km

. Người ta cần xác định một ví trí 
[image: image10.wmf]D

 trên đoạn bờ biển 
[image: image11.wmf]AC

 để lắp ống dẫn theo đường gấp khúc 
[image: image12.wmf]ADB

. Tính khoảng cách 
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 để số tiền chi phí cho việc lắp đặt đường ống dẫn là thấp nhất, biết rằng giá để lắp đặt mỗi 
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Câu 2 (2,0 điểm).
a) Cho phương trình 
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. Tìm tất cả giá trị thực của tham số 
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Câu 3 (2,0 điểm). Cho dãy số thực 
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Câu 4 (2,0 điểm). Cho tam giác 
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. Đường tròn ngoại tiếp tam giác 
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 cắt đường tròn ngoại tiếp tam giác 
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 tại hai điểm 
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a) Chứng minh rằng hai đường thẳng 
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 và 
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b) Chứng minh rằng đường tròn ngoại tiếp tam giác 
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 tiếp xúc với đường tròn 
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Câu 5 (2,0 điểm). Cho 
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[image: image62.wmf]S

 không vượt quá 
[image: image63.wmf]16

.

-------------- HẾT --------------

(Cán bộ coi thi không giải thích gì thêm)

Họ và tên thí sinh: 
 Số báo danh: 

	TRƯỜNG THPT CHUYÊN BẮC NINH
TỔ TOÁN – TIN
	ĐA ĐỀ KIỂM TRA CUỐI HÈ 2019
MÔN: TOÁN 11 (Dành cho lớp 11 Toán)
 Thời gian: 150 Phút, không kể thời gian phát đề 

	
	


	Câu
	Nội dung trình bày
	Điểm

	1.a
	Tính giá trị của biểu thức 
[image: image64.wmf]20202020

12

Pzz

=-

.
	1,0

	
	Ta có 
[image: image65.wmf]2

110

zz

-+=



 EMBED Equation.DSMT4  [image: image66.wmf]13

22

13

22

zi

zi

é

ê

=+

ê

ê

Þ

ê

ê

=-

ê

ë

. 

Do 
[image: image67.wmf](

)

(

)

33

13138

ii

+=-=-

 nên 
[image: image68.wmf]33

1313

1

22

ii

æöæö

+-

÷÷

çç

÷÷

==-

çç

÷÷

çç

÷÷

çç

èøèø

.
	0,5

	
	Suy ra 
[image: image69.wmf]20203.673

13131313

.

2222

iiii

æöæö

++++

÷÷

çç

÷÷

==-

çç

÷÷

çç

÷÷

çç

èøèø

 và 
[image: image70.wmf]20203.673

13131313

.

2222

iiii

æöæö

----

÷÷

çç

÷÷

==-

çç

÷÷

çç

÷÷

çç

èøèø


Từ đó suy ra 
[image: image71.wmf]20202020

12

33

Pzzi

=-==

.
	0,5

	1.b
	Tính khoảng cách 
[image: image72.wmf]AD

 để số tiền chi phí thấp nhất…
	1,0

	
	Đặt 
[image: image73.wmf]ADx

=

 km, 
[image: image74.wmf](

)

09

x

<<

. Ta có 
[image: image75.wmf]9

CDx

=-

; 
[image: image76.wmf](

)

2

369

BDx

=+-


Giá thành lắp đặt là: 
[image: image77.wmf](

)

(

)

22

10026036920.513369

Txxxx

éù

=++-=++-

êú

êú

ëû


	0,5

	
	Xét hàm số 
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Lập bảng biến thiên của hàm số 
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Vậy theo nguyên lý quy nạp toán học suy ra dãy số đã cho là dãy số tăng.
Dãy 
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 suy ra M thuộc trục đẳng phương của hai đường tròn (AI) và (DI). Suy ra M, K, I thẳng hàng.     
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Dễ thấy I là điểm chính giữa cung EF của đường tròn (AEF), suy ra PI là phân giác của 
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	b) Từ BC, EF, IK đồng quy tại M và 
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  suy ra DM là đường kính của đường tròn ngoại tiếp tam giác DKH. Gọi S là trung điểm DM, suy ra 
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